Truong THPT Viét Yén 1 - Viét Yeén - Bac Giang Gv Than Van Dam
CAC PE THI PAI HOC HINH GIAI TICH TRONG KHONG GIAN

Cau 1(PH AN GIANG_00D)
Cho hinh chép tam gidc OABC dinh O, ddy 1a tam gidc déu ABC, AB=a, géc cta cic canh
bén OA, OB, OC véi mit phang ddy (ABC) bang nhau va bang 45°.
1. CMR : OA=0B=0C.
2. Hay tinh thé tich ctia hinh chép theo a.
Cau 2(PH AN GIANG_01B)

Cho hinh 1ap phuong ABCD.AB;C,D; ¢6 cac canh bén AA;,BB;,CC,,DD; va d¢ dai cach
AB=a. Cho cdc diém M, N trén canh CC; sao cho CM =MN = NC;. Xét mat cau (K) di qua bon
diém: A,B;,M va N.

1. CMR cic dinh A;va B thudc mat cau (K).
2. Hay tinh d6 dai ctia ban kinh mat cau (K) theo a.
Cau 3(bH AN GIANG_01B)

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 d¢ dai canh bang 1. Cac canh bén AA’, BB’, CC’

,DD’. Dt hé truc toa d6 Oxyz sao cho A(0;0;0), B(1;0;0), D(0;1;0), A’(0;0;1).
1. Hay viét phuong trinh chiim mat phang chita duong thang CD’.
2. Ki hiéu (P) 12 mat phang bat ki chita dudong thang CD’ con o, 1a géc giita mat phang (P) va

mit phiang (BB’D’D). hdy tim gi4 tri nhd nhét clia o .

Cau 3(bH AN NINH_98A)

) . , Xx+y+z+1=0
Trong khong gian Oxyz cho dudng thang (d):
x—-y+z—-1=0
Va hai mat phang (P)):x +2y+2z+3=0
(Py):x+2y+2z+7=0
Viét phuong trinh mat ciu c6é tam I trén dudng thang (d) va ti€p xiic v6i hai mat phang
(Pp),(Py).
Cau 4(bH AN NINH_99A)
Cho hinh chép tam gidc S.ABC v6i SA=x, BC=y, céc canh con lai déu bang 1.
1. Tinh thé tich hinh chép theo x va y.
2. Véi x, y nao thi thé tich hinh chép 1a 16n nhat?
Cau S(PH AN NINH_00A)

: 1 :
Cho géc tam dién Oxyz va 3 duong tron don vi x2 + y2 +72=1, x> 0,y>0,z>0 trong

goc tam dién dy. Mat phang (P) ti€p xuc v6i 3 madt cau ay tai M, cat Ox, Oy, Oz lan luot tai A, B,

C sao cho OA=a>0, OB=b>0, OC=c>0. Chiing minh rang:
1 RS + . + 1. 1
Ca? b

2. (1+a®)1+b?)(1+c?)=64. Tim vi tri diém M dé dat dau déng thic.
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Cau S(PH AN NINH_O1A)
Cho hé toa do dé cac vuong géc Oxyz. Trén cdc nira truc toa do Ox, Oy, Oz ldy cdc di€ém
tuong tng A(2a;0;0), B(0;2b;0), C(0;0;c) v61 a>0, b>0, c>0.
1. Tinh khoang cach tir O dén mat phang (ABC) theo a, b, c.
2. Tinh thé tich khéi da dién OABE trong d6 E 1a chan dudng cao AE trong tam gidc ABC.
Cau 6(bPH AN NINH_01D)
Cho géc tam dién vuong Oxyz. Trén Ox, Oy, Oz lay 1an luot cdc diém A, B, C c6 OA = a,
OB=Db,0C=c (a,b,c>0) .
1. CMR tam giac ABC c6 ba géc nhon.
2. Goi H Ia tryc tam tam gidac ABC. Hay tinh OH theo a, b, c.
3. CMR binh phuong dién tich tam gidc ABC bing téng binh phuong dién tich cac mit con lai
cua tr dién OABC.
Cau 7(bH BK HN_97A)
Trong khong gian vé6i hé toa do dé cic truc chuan Oxyz cho M(1;2;-1) va dudng thang (d)
c6 phuong trinh :
x+1 y-2 z-2
3 —2 2
Goi N 1a diém d6i xting ctia M qua dudng thang (d). Hay tinh do dai MN.
Cau 8(PH BK HN_98A)
Trong khong gian véi hé toa do dé céc truc chuin Oxyz cho dudng thang (d) v mat phang

(P) c¢6 phuong trinh:
x=1+2t
(d):qy=2-t (P):2x—y—-2z+1=0
z=3t

1. Tim toa do cdc diém thudc (d) sao cho khoang cach tir méi diém dé t6i (P) bang 1.
2. Goi K la diém d6i xting v6i 1(2;-1;3) qua dudng thing (d). Hay xac dinh toa do K.
Cau 9(bH BK HN_99A)
Trong khong gian véi hé toa do dé céc truc chudn Oxyz cho dudng thing (d) va mit phang
(P) c6 phuong trinh:
(d):X+1 _ y—1 :z—3
1 2 —2
(P):2x-2y+z-3=0
1. Tim toa do giao diém A cua (d) va (P). Tinh géc gitta (d) va (P).
2. Viét phuong trinh hinh chi€u vuong géc (d’) clia (d) trén mat phang (P). 1ay diém B nim

. ’ , . AB+AM . .., .
trén (d) sao cho AB=a, v6i1 a 1a s6 duong cho trudc. Xét t1 sO ];—M v6i diem M di dong

trén mat phang (P). CMR tén tai mot vi tri cia M dé ti s6 d6 dat gia tri 16n nhat va tim gia tri
16n nhat ay.
Cau 9(DH BK HN_00A)
Trong khong gian véi hé truc toa do dé cdc truc chudn Oxyz cho bon diém S(3;1;-2), A(5;3;-
1), B2:3:-4), C(1:2:0).
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1. CMR hinh chép SABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu va ba mat bén la cic tam gidc vuong
can.

2. Tinh toa do diém D d6i xiing vé6i diém C qua dudng thang AB. M la diém bat ki trén mit ciu
c6 tam 12 D, ban kinh R =+/18 (diém M khong thuoc mat phang (ABC)). Xét tam gidc c6 do
dai cdc canh bang do dai cac doan thang MA, MB, MC. Hoi tam gidc 4y ¢6 dac diém gi?

Cau 10(PH BK HN_01A)
Trong khong gian v6i hé truc toa do dé cdc truc chuin Oxyz cho bon diém A(1;0;0),
B(1;1;0), C(0;1;0), D(0;0;m) v6i m la tham so6.
1. Tinh khodng cach giita hai dudong thang AC va BD khi m=2.
2. Goi H 1a hinh chiéu vuong géc ctia O trén BD. Tim cdc gi4 tri cia tham s6 m dé dién tich
tam giac OBH dat gia tri 16n nhat.
Cau 11(PV BCTT_98A)
Trong khong gian Oxyz cho dudng trang (A) c6 phuong trinh :
{2){ +y+1=0

x—-y+z—-1=0

oL , . . 3x+y-z+3=0
va duong thang (A’) c6 phuong trinh
2x—-y+1=0

1. CMR hai dudng thang d6 cat nhau. Tim giao diém I ctia chiing.
2. Viét phuong trinh téng quit cia mat phang (B) di qua hai dudng thiang (A) va (A”).
3. Tim thé tich phan khong gian giSi han bdi (B) va ba mat phang toa do.
Cau 12(PV BC TT_99A)
Cho hai duong thang (A) va (A’) c6 phuong trinh sau day:
(A):X+1 _ y—1 _ z—2
2 3 1

(A,):X—2 _ y+2 _z
2 5 -2
1. CMR hai duong thing (A) va (A’) chéo nhau.
2. Viét phuong trinh dudng vuonmg géc chung cta (A) va (A’).
Cau 13(PH CS NN_00A)
Cho hai dudng thang (d,) va (d,) c6 phuong trinh:

x=1+t x=0
(d)):{y=0 (d):{y=4-2t
z=-5+t z=5+3t'

1. CMR hai dudng thiang chéo nhau.
2. Goi dudong vuong goéc chung cua (dy) va (d,) la MN (M e(d;), N e(d,)). Tim toa do cua
M,N va viét phuong trinh tham s6 ctia dudng thang MN.
Cau 14(bH Can Tho_98B)
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Cho hinh chép SABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat. Lay M,N lan lugt trén cac canh

SB,SD,sao cho S—M = S—N =2
BM DN

1. Mat phang (AMN) cit canh SC tai P. Tinh ti s6 %

2. Tinh thé tich hinh chép SAMPN theo thé tich V ctia hinh chép SABCD
Cau 15(PH Can Tho_98D)
Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) c6 phuong trinh x+y+z+1=0 va dudong thang (d)
) ., x=1 y=-2 z-1
c6 phuong trinh = =
1 2 3
Viét phuong trinh hinh chiéu vuong géc cta (d) trén mat phang (P).
Cau 16(HV BCVT_98A)
Cho hinh né6n dinh S, ddy 1a dudng tron C ban kinh a, chiéu cao h=3a/4
Va cho hinh chép dinh S, day 1a mot da giac 16i ngoai tiép C.
1. Tinh ban kinh mat cau noi ti€p hinh chop .
2. Biét thé tich khoi chdp bing4 1an thé tich khoi nén, hay tinh dién tich toan phan cta hinh chép.

Cau 17(HV BCVT_99A)
Trong khong gian voi hé toa do Oxyz cho hinh 1ap phuong ABCD. A, B,C,D,
ma D(0;0;0), A(a;0;0), C(0;a;0), D;(0;0;a). Goi M Ia trung diém ctia AD, N 1a tam cta hinh
vuong CC,D;D. Tim ban kinh ctia mat cdu di qua céc di€ém B, C;, M, N.
Cau 18(HV BCVT_00A)

Trong khong gian cho hai dudng thang :

x=3 y-1 z-1 x=7 y-3 z-9
(Al)-_7—2—3 (Az)-l ==

1. Hay lap phuong trinh chinh tic ctia dudng thang (A3) doi xting vé6i (A,) qua (A;)
2. Xét mat phang (o) : x+y+z+3=0.

a) Viét phuong trinh hinh chi€u clia (A,) theo phuong (A;)lén mat phang (o) .

b) Tim diém M trén mat phang (o) dé MM, + MM, | dat dugc gia tri nho nhit, biét

M;(3;1;1) va M, (7;3;9).
Cau 19(HV BCVT_01A)
Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ c6 AB=a, AD=2a,AA’=a.
1. Tinh khoang cich giita hai dudong thang AD’ va B’C.

2. Goi M Ia diém chia doan AD theo ti s6 % = 3. Tinh khoang cach tir M dén (AB’C).

3. Tinh thé tich t& dién AB’D’C.
Cau 20(PH Dugc HN_98A)
Cho A(0;1;1) va hai dudng thang (d,),(d,)
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x=1 y+2 z X+y-z+2=0
@)= (dz){x+1=0

Lap phuong trinh dudng thang qua A, vuong géc véi (d;) va cét (d,).
Cau 20(bH Dugc HN_99A)

Cho hinh tit dién ABCD biét toa do cac dinh A(2;3;1), B(4;1;-2), C(6;3;7), D(-5;-4;8).Tinh
do dai duong cao cua ti dién xudt phat tir A.

Cau 21(PH Dugc HN_01A)

Trong mat phang (P) cho hinh vuong ABCD c6 canh bang a. S 1a diém bat ki trén dudng
thang At vuong géc véi (P) tai A.

1. Tinh theo a thé tich hinh c4u ngoai ti€p hinh chép S.ABCD khi SA=2a.

2. M, N lan luot 1a hai diém di dong trén cdc canh CB, CD(MeCB, NeCD) va dat CM=m,
CN=n. Tim mot biéu thic lién hé giita m va n dé cdc mat phang (SMA) va (SAN) tao véi
nhau mot goc 45°.

Cau 22(bH ba Lat_99B)

Cho hinh ch6p S.ABCD c6 diy ABCD Ila hinh chit nhat, canh SA vuodng gbc véi day. Do dai
cic canh AB=a, AD=b, SA=2a. Goi M la trung diém ctia SA. Mat phang (MBC) cit hinh chép theo
thi€t dién gi? Tinh dién tich thiét dién ay.

Cau 23(bH ba Lat_01D)
Cho hinh hop chit nhat c6 thé tich bang 27, dién tich toan phin biang 9a va cdc canh lap
thanh cap s6 nhan.
1. Tinh cac canh cua hinh chit nhat khi a=6.
2. XD a dé ton tai hinh hop chit nhat c6 c4c tinh chit néu trén.
Cau 23(PH ba Nang_01A)

Cho mat phiang (P) ¢6 phuong trinh x — 2y —3z+14 =0 va diém M(1;-1;1)

1. Hay viét phuong trinh mat phang qua M va song song véi (P).

2. Hay tim toa do hinh chiéu H ctia M trén (P).

3. Hay tim toa do diém N déi xting v6i M qua (P).

Cau 24(bH ba Nang_01A)

Cho tr dién S.ABC c6 SA=CA=AB= a/2. SC vuong goc voi (ABC), Tam gidc ABC vuong
tai A, cac diém Mthuoc SA va N thuoc BC sao cho AM=CN=t (0<t<2a).

1. Tinh do dai doan thang MN.

2. Tim gia tri t & MN ngén nhat.

3. Khi MN ngan nhat hiay ching minh MN Ia duong vuong géc chung ctia BC va SA.

Cau 25(bH GTVT_97A)
Trong hé toa do dé cac vuong géc Oxyz cho ba diém

1 1 1
H(—;0;0),K(0;—;0),1(1;1;—
(2 ), K( 5 ), 1( 3)

a) Viét phuong trinh giao tuyén cia mat phang (HKI) véi mat phang x+z=0 & dang chinh tic.
b) Tinh cosin clia géc phang tao béi (HKI) v6i mat phang toa do Oxy.
Cau 26(PH GTVT_97A)
Cho tam gidc ABC nam trong mit phang (P). Trén dudng thang vuong géc véi (P) tai A 14y
diém S. Goi H va K 1a céc hinh chi€u vuong géc cuia A 1én SB va SC.
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1. CMR céc diém A, B, C, H, K cling ndm trén mot mat cau.

2. Tinh ban kinh ctia mat cau trén biét AB=2, AC=3, ];A\C =60°.
Cau 27(PH GTVT_98A)
Viét phuong trinh mat phang ti€p xdc v6i mat cdu c6 phuong trinh

X2 —2x + y2 —4y+ 7 —6z-2=0 va song song v&i mat phéng (P) c6 phuong trinh 4x+3y-
12z+1=0.
Cau 28(PH GTVT_99A)
Trong hé toa do dé cic Oxyz cho mat phang (P) c6 phuong trinh 16x —15y —12z+75=0.
1. Lap phuong trinh mat cau (S) c6 tam la goc toa do va ti€p xuc véi (P).
2. Tim toa do ti€p diém H cta (P) véi (S).
3. Tim diém doi xing ctia goc toa do O qua (P).
Cau 29(bH GTVT_00A)
Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B’C’D’, cdc canh ctia né ¢6 do dai bang 1. Trén cdc canh
BB’, CD, A’D’ lan luot 14y cac diém M, N, P sao cho: B'M=CN=D’P=a(0<a<1). CMR:
1. MN=-aAB+AD+(a—1)AA’

2. AC' vuong géc véi mat phang (MNP).
Cau 30(PH GTVT_01A)
Cho hinh chép déu S.ABC dinh S ¢6 cic canh ddy déu bang a, dudong cao SH=h.
1. XD thiét dién tao bsi hinh chép v6i mat phiang (P) di qua canh ddy BC va vuodng géc véi
canh bén SA.

-, 2 -, h N - 2 . 3 s ~ 7 2 < N
2. Néutis6 —=+/3 thi mat phang (P) chia thé tich hinh chép theo ti s6 nao?
a

Cau 31(HV HCQG_O01A)
Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ ¢6 AB=a, AD=2a, AA’=a+/2 va M la mot diém
thuoc doan AD, K 1a trung di€ém cta B'M.
1. biat AM=m(0<m<2a). Tinh thé tich khoi tit dién A’KID theo a va m trong d6 I 1 tam cta
hinh hop. Tim vi tri cia M dé thé tich d6 dat gi4 tri 16n nhat.
2. Khi m 1a trung diém ctia AD:
a, Hoi thiét dién clia hinh hop cét bdi mat phang (B’KC) 1a hinh gi?
Tinh dién tich thi€t dién do6 theo a.
b, CMR dudng thang B’M ti€p xtc v6i mat ciu dudng kinh AA’,
Cau 32(bH Hué_98A)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho hai dudng thing:

X=2+2t x =1
(A):iqy=—-1+t (Ay):qy=1+t
z=1 z=3-1

1. Chung t6 ring (A;)va (A,) chéo nhau. Viét phuong trinh mat phiang (o) chia (A;) va song
song vo1 (A,).
2. Tinh khoang cédch gifta (A)va (A,).
Cau 33(PH Hué _98A)
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Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A’B’C’ ¢6 canh ddy biang 2a va chiéu cao bang a.
1. Dung thiét dién ctia lang tru tao béi mat phang di qua B’ va vuong géc véi canh A’C.
2. tinh dién tich cta thiét dién noi trén.
Cau 34(PH Hué_00A)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz hdy viét phuong trinh tham s6 clia dudong thang nim
trong mat phang y+2z=0 va cat hai dudng thang:

x=1-t x=2-t
z =4t z=1

Cau 35(bH Hué_00A)
Cho S.ABC la mot tir dién c¢6 tam gidac ABC la tam gidc vuong can dinh B va AC=2a; Canh
SA vuong goc v6i (ABC) va SA=a.
1. Tinh khodng céch tir A dén mat phang (SBC).
2. Goi O la trung diém ctia AC. Tinh khoéang céch tir O dén (SBC).
Cau 36(bH Hué _00D)
Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz cho ba diém A(1;0;0), B(0;2;0), C(0;0;3).
1. Viét phuong trinh tdng quat clia cic mat phang (OAB), (OBC), (OCA) va (ABC).
2. XD toa do tam I cta hinh ciu noi tiép ti dién OABC.
3. Tim toa do diém J doi xtng vdi I qua (ABC).
Cau 37(bH Hué_01A)

Cho tit dién OABC c6 canh OA, OB, OC doi mot vuong goc v6i nhau va OA=0B=0C=a. Ki
hieu M, N, K I4n luot 1a trung di€ém ctia cdc canh AB, BC, CA. Goi E 1a diém doi xtng ctia O qua
K vaIla giao diém cta CE véi (OMN).

1. Chitng minh CE vudng géc véi (OMN).
2. Tinh dién tich cta ti gidc OMIN theo a.
Cau 38(PH Hué¢_01D)
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat v6i AB=2a, BC=a. cdc canh bén clia
hinh chép bing nhau va bing a+/2 .
1. Tinh thé tich ctia hinh chép S.ABCD.
2. Goi M, N, E, F lan luot 12 trung diém cta cdc canh AB, CD, SC, SD. Chiing minh SN vuong
g6c v61 (MEF).
3. Tinh khoang cach tit A dé€n (SCD).
Cau 39(bH KTQD_97A)

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 dudng cao SO=1 va diy ABC c6 canh bang 246
biém M, N Ia trung diém ctia canh AC, AB tuong tng. Tinh thé tich ctia hinh chép SAMN va ban
kinh hinh cau noi ti€p hinh chép do6.

Cau 40(PH KTQD_98A)
Tinh khoang cach gifta hai duong thang:
— — — Xx+2y—z=0
(a2t oy=2 2o (dz):{ y
| 2 3 2x—-y+3z-5=0
Cau 41(PH KTric_97A)
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Trong khong gian v6i hé toa do Décac Oxyz cho diém A(1;2;1) va dudng thang
(D) ALY
3 4
1. Viét phuong trinh mat phang di qua diém A va chtta dudong thang (D).
2. Tinh khoang cich tir diém A dén duong thang (D).
Cau 42(PH KTric_98A)
Trong khong gian véi hé toa do dé cdc truc chuian Oxyz cho tf dién S.ABC véi cdc dinh S(-
2;2;4), A(-2;2;0), B(-5;2;0), C(-2;1;1).
Tinh khoang cach gifia hai canh doi SA va BC.
Cau 43(PH KTric_99A)
Trong khong gian v6i hé toa dd vuong géc Oxyz cho mot hinh ti dién cé bén dinh O(0;0;0),
A(6;3;0), B(-2;9;1), S(0;5;8).
1. Ching minh SB vuodng géc véi OA.
2. CMR hinh chiéu ctia SB lén (OAB) vuong géc véi OA. Goi K 1a giao di€ém cua hinh chiéu
do v6i OA. Hay tim toa do K.
3. Goi P, Quyén 1an luot 12 diém giita cdc canh SO va AB. Tim toa do diém M trén SB sao cho
PQ va KM cit nhau.
Cau 44(PH KTric_01A)
Trong khong gian véi hé toa do vuong géc Oxyz cho cac diém A(2;0;0), B(0;3;0), C(0;0;3).
Cac diém M, N lan luot 13 trung diém cta OA va BC, P va Q 1a hai diém trén OC va AB sao

cho% :g va hai dudng thang MN, PQ cat nhau. Viét phuong trinh mat phang (MNPQ) va tim ti

sO &
AB
Cau 45(HV KTQS_97A)
Tam gidc ABC cé A(1;2;5) va phuong trinh hai trung tuyén la:
x=-3 y-6_ z-1 x—-4 y-2 z-2
(d):—=— " (d2): = ) "
1. Viét phuong trinh chinh tac cdc canh ctuia tam gidc.
2. Viét phuong trinh chinh tac cia dudng phan giac trong géc A.
Cau 46(HV KTQS_98A)
Trong khong gian véi hé toa do dé cac vuong gbc cho A(4;1;4), B(3;3;1), C(1;5;5), D(1;1;1).
1. Tim hinh chiéu vuong géc ctia D 1én mat phiang (ABC) va tinh thé tich ti dién ABCD.
2. Viét phuong trinh tham s& dudng thang vuong géc chung ctia AC va BD.
Cau 47(HV KTQS_00A)

Cho hai dudng thang:
X y—-2 z+4 x+8 y-6 z-10
d):—=—-—= d,): = =
(dy) i 5 (dy) 5 " -
1. Viét phuong trinh dudng thang (d) song song véi Ox va cét (d;) tai M, cit (d,) tai N. Tim
toa do M, N.

2. Ala diém trén (d;), B 1a di€ém trén (d,), AB vuong géc véi ca (d;) va (d,). Viét phuong
trinh mat cdu duong kinh AB.
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Cau 48(HV KTQS_01A)
Trong khong gian véi hé toa do truc chuidn Oxyz cho A(4;0;0), B(x4;¥4;0) (V01 x,,y,>0)

sao cho OB=8 va AOB = 60°
1. X4c dinh C trén Oz dé thé tich OABC bing 8.
2. Goi G Ia trong tam cua tam gidc OAB va diém M trén AC ¢6 AM=x. Tim M dé OM vuong
g6c v61 GM.
Cau 49(DH Luat HN_99A)
1. Trong hé toa do dé cic Oxyz cho mat phang (P)
X +y+z=3 vamat cau (C)

x2+y? +2z% =12. Mat phéng (P) cit (C) theo giao tuyén dudng
tron. Tim tdm va ban kinh ctia duong tron do.
2. Trong hé toa do dé cdc Oxyz cho A(-1;2;3) va cdc mat phang
(P): x+2=0 va (Q): y-z-1=0
Viét phuong trinh mat phang (R) qua A vuong géc véi ca (P) va (Q).
Cau 50(bH Luat HCM_01A)
Trong khong gian vé6i hé toa do dé cac vuong géc Oxyz cho hai diém S(0;0;1), A(1;1;0). Hai
diém M(m;0;0), N(O;n;0) thay d6i sao cho m+n=1 va m>0, n>0.
1. CMR thé tich hinh chép S.OMAN khong phu thudc vao m va n.
2. Tinh khoang cach tit A dé€n (SMN). Tur d6 suy ra (SMN) tié€p xtic v6i mot mat cau c6 dinh.
Cau 51(PH Mo Dia Chat_98A)
Trong khong gian v6i hé toa do truc chuin Oxyz xét dudng thiang cé phuong trinh
)Xoy =4 7zt
4 3 -2
Va mat phang c6 phuong trinh x-y+3z+8=0(P)
Viét phuong trinh hinh chi€u vuong géc ctuia (A) trén (P).
Cau 52(bH Mo Dia Chat_99A)
Trong khong gian vé6i hé toa do truc chuidn Oxyz cho mit ciu (C) dudong thang (A) va mat
phang (Q) 14n luot c6 phuong trinh:

(C):X2+y2+22—2x—4y—6z—67=0

2x-y+z-8=0
(A) :{ ]
2x—-y+3=0
(Q):5x+2y+2z-7=0
1. Viét phuong trinh tat ca cdc mat phang chida (A) va tiép xiic véi (C).
2. Viét phuong trinh hinh chi€u vuong géc cua (A) 1én (Q).
Cau 53(PH Mo Dia Chat_00A)
Trong khong gian véi hé toa do truc chuidn Oxyz cho tam gidc ABC c6 C(3;2;3), dudng cao
AH nam trén dudng thang (d;) c¢6 phuong trinh:

(dp):

Xx-2 y-3 z-3
1 1 -2
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Va dudng phéan gidc trong BM ném trén duong thang (d,) c¢6 phuong trinh:

x-1 y-4 z-3
(da): = ) "

Tinh d¢ dai cac canh ctia tam giac ABC.
Cau 54(HVNgan Hang_98D)

Trong khong gian cho hé toa do dé cac vuong géc Oxyz va cho tam gidc vuong can OAB,
vuong géc tai O, nim trong mat phing (xOy) ma dudng thang AB song song véi truc Ox va
AB=2a. X4c dinh toa do diém A, diém B, biét ring A c6 hoanh do x>0 va tung do y>0. Viét
phuong trinh chinh tic cia mat phang di qua diém C(0;0;c), c>0, vuong géc vé6i dudng thang di
qua O va trong tam G cua tit dién OABC.

Cau 55(HVNgan Hang_99D)
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ canh a va mot diém M trén canh AB,AM=x, 0<x<a.
Xét mat phang (P) di qua diém M chita dudng chéo A’C’ clia hinh vuong A’B’C’D’.
1. Tinh dién tich ca thiét dién cta hinh lap phuong cét b&i mat phang (P).
2. Mat phang (P) chia hinh lap phuong thanh hai khdi da dién, hdy tim x dé thé tich ctia mot
trong hai khoi da dién d6 gdp doi thé tich ciia khoi da dién kia.
Cau 56(HVNgan Hang HCM_01D)

Cho tit dién ABCD. Goi A’, B’, C’, D’ tuong tng la trong tam cua cac tam gidac BCD, ACD,

ABD, ABC. Goi G la giao diém cta AA’, BB,
1. Ching minh rang: AG _ E
AA' 4
2. Ching minh rang: AA’, BB’, CC’, DD’ dong quy.
Cau 57(PH Ngoai Ngit_97D)
Cho hai dudng thang c¢6 phuong trinh:

X =-2+2t
Xx+y+2z=0
(Dy): (Dy)iyy=-t
Xx—-y+z+1=0
z=2+t

1. Chung minh (D) va (D, ) chéo nhau.
2. Tinh khoang céach gitta (D;) va (D,).
3. Viét phuong trinh dudng théng (A)di qua diém M(1;1;1) va cét dong thoi cd (D) va (D).
Cau 5S7(PH Ngoai Ngit_99D)
Bén trong hinh tru tron xoay cho mot hinh vuong ABCD canh a ndi ti€p ma hai dinh lién tié€p
A, B ndm trén dudng tron ddy thi nhat cta hinh tru, hai dinh con lai ndm trén dudng tron day thit
hai ctia hinh tru. Mat phang hinh vuéng tao véi ddy cta hinh tru mot géc 45°. Tinh dién tich xung
quanh va thé tich cta hinh tru.
Cau 58(PH Ngoai Ngit_00D)
Trong khong gian cho hai dudng thang chéo nhau:

x=—1+3t
2x+3y—-1=0
(a): (b)Jy=2+2t
y+z+1=0 i
7=

10
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Tinh khoang cach gitra A va B.
Cau 59(PH Ngoai Ngit_01D)
Trong khong gian Oxyz cho bon diém A(2a;0;0), C(0;2a;0), D(0;0;2a), B(2a;2a;0), (a>0) .
1. Goi E 1a trung diém clia doan BD, hdy tim toa do giao diém F clia doan thang OE vé&i mat
phang (ACD).
2. Tinh thé tich hinh chép D.OABC
3. Tim toa do diém O’ d6i xting v6i O qua dudong thang DB.
Cau 60(PH Ngoai Thuong_98A)
Cho g6c tam dién vuodng Oxyz. Trén Ox, Oy, Oz lan luot 1dy cdc diém A, B, C.
1. Tinh dién tich tam gidc ABC theo OA=a, OB=b, OC=c.
2. Gia str A, B, C thay déi nhung Iuon c6 OA+OB+OC+AB+BC+CA=k (k:hing s6). Hay xdc
dinh gia tri 16n nhat cta thé tich t¢ dien OABC.
Cau 61(PH Ngoai Thuong HCM_01A)
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bing a. Gia sit M va N Ian luot 1a trung di€ém
cua BCva DD’.
1. Chtng minh MN song song v6i (A’BD).
2. Tinh khoéang cdch giita hai dudng thang BD v MN theo a.
Cau 62(PH NN I_97A)
Cho hai diém A(1;2;3) va B(4;4;5) trong khong gian v6i hé toa do vuong géc Oxyz .
1. Viét phuong trinh dudng thang AB. Tim giao diém P ctia né v6i mat phang xOy. Chiing to
rang v6i moi diém Q thuoc mp(xOy), biéu thic [QA — QB| ¢6 gid tri 16n nhat khi Q tring P.
2. Tim diém M trén mp(xQOy)sao cho téng céc do dai MA+MB nho nhat.
Cau 62(PH NN I_99A)
Trong hé toa do truc chuin Oxyz cho dudng thang (d) va mat phang (P) c¢6 phuong trinh
x-1 y+2 =z
(@): 3 I
(P):2x+y—-2z+2=0
1. Lap phuong trinh mat cau (C) c6 tam niam trén dudng thang (d), tiép xiic véi mp(P) va c6
ban kinh bang 1.
2. Goi M 1a giao diém cuia (P) v6i (d), T 12 ti€p di€ém cta mit cau (C) vé6i (P). Tinh MT.
Cau 63(PH Nong Lam HCM_01A)

Cho hai duong thang:
x=1+3t
2x+3y—-4=0
(d): (d):iy=2+t
y+z—-4=0
z=—1+2t

1. CMR hai duong thing (d) va (d’) chéo nhau.
2. Tinh khoang cich giita hai duong thang dé.
3. Hai diém A, B khéc nhau va c6 dinh trén mot dudng thang (d) sao cho AB=+/117. Khi C
di dong trén (d’), tim gia tri nho nhat cua dién tich tam gidc ABC.
Cau 64(HV QHQT_97A)
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Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ v6i AA’=a, AB=b, AD=c. Tinh thé tich ti dién
ACB’D’ theo a, b, c.

Cau 65(HV QHQT_98A)

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ véi canh béng a.

1. Hay tinh khoang céch giita hai duong thang AA’ va BD’.

2. CMR duong chéo BD’ vuong géc véi mat phang (DA’C)).

Cau 66(HV QHQT_99A)

Cho tt dién déu ABCD canh bang a.

1. Gia su 112 mot diém thay d6i trén canh CD. Hay xac dinh vi tri cta I dé dién tich tam gidc
IAB la nho nhat.

2. Gia sit M la mot diém thuoc canh AB. Qua diém M dung mit phing song song v6i AC va
BD. Mit phing nay cat ciac canh AD va DC, CB lan luot tai N, P, Q. Tt giadc MNPQ Ia hinh
gi? Hay x4c dinh vi tri cia M dé dién tich t& gidc MNPQ 1a 16n nhat.

Cau 67(HV QHQT_00A)

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ véi canh bang a. Gia st M, N, P, Q 1an luot 1a trung
diém ctia cdc canh A’D’, D’C’, C’C, AA’.

1. CMR bén diém M, N, P, Q cling nim trén mot mat phang. Tinh chu vi cla tit gide MNPQ
theo a.

2. Tinh dién tich ti gidc MNPQ theo a.

Cau 68(HV QHQT_01A)

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ v6i AB=a, BC=b, AA’=c.

1. Tinh dién tich ctia tam gidc ACD’ theo a, b, c.

2. Gia st M, N lan luot 1a trung diém ctia AB va BC. Hiy tinh thé tich tit dién D’DMN theo a,
b, c.

Cau 69(HV QY_00A)

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong tai A, canh SB vuong goéc véi day
(ABC). Qua B ké BH vuong géc véi SA, BK vuong géoc v6i SC. Ching minh SC vuong goc véi
(BHK) va tinh dién tich tam gidc BHK biét ring AC=a, BC=a+/3 vd SB=a+/2.

Cau 70(HV QY_01A)

Cho hai nira mat phang (P), (Q) vuong géc véi nhau theo giao tuyén (A). Trén (A)ldy AB=a

(a la do dai cho trude). Trén nlra dudng thang Ax vuong géc v6i (A)va & trong (Q) 14y diém N sao
2

cho BN=2_

b
1. Tinh khoéang céch tir A dén (BMN) theo a, b.
2. Tinh MN theo a, b. Vi gid tri ndo cua B thi MN c6 do dai cuc ti€u. Tinh do dai cuc tiéu do.
Cau 71(HV QY_01A)
Trong hé toa do Oxyz cho dudng théng (d,,) c6 phuong trinh

{mx—y—mz+1:0

Xx+my+z+m=0
1. Viét phuong trinh dudng thang (A) 1a hinh chi€u vuong géc clia (d,,,) 1én mp(xQOy).
2. CMR duong thiang (A) luon tiép xiic véi mot dudng tron ¢ dinh cé tam 1a goc toa do.

12
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Cau 72(bH QGHN_97A)

AB la duong vuong géc chung clia hai dudng thing x va y chéo nhau, A thuoc x, B thuoc y.
Pit AB=d, m 1a mot diém thay déi thuoc x, N 1a mot diém thay déi thudc y. Pat AM=m, BN=n
(m>0,n>0). Gid sk ta luén 6 m? +n? =k > 0, k khong déi.

1. X4c dinh m, n dé do dai doan MN dat gi4 tri 16n nhat, nho nhat.
2. Trong truong hop hai dudng thing x, y vuong géc v6i nhau va mn # 0, hdy x4c dinh m, n
(theo k va d) dé thé tich tt dien ABMN dat gid tri 16n nhat va tinh gid tri do.
Cau 73(bH QGHN_97B)
Cho tam gidac ABC can tai A. Mot diém M thay déi trén duong thang vuong géc véi (ABC)
tai A (M khong trung v6i A)
1. Tim quy tich trong tam G va truc tam H cua tam giac MBC.
2. Goi O la tryc tam cta tam gidc ABC, hay x4c dinh vi tri cia M dé thé tich tit dién OHBC dat
gia tri 16n nhat.
Cau 74(bH QGHN_97D)

Cho hinh vuong ABCD canh a, tam 1. C4c nira dudong thang Ax, Cy vuong géc véi (ABCD)
va & cling phia véi mat phang dé. Cho diém M khong trung véi A trén Ax, cho diém N khong
trung véi C trén Cy. Dat AM=m, CN=n.

1. Tinh thé tich ctia hinh ch6p B AMNC.
2. Tinh MN theo a, m, n va tim diéu kién d6i vdi a, m, n d€ géc MIN vuong.
Cau 75(bH QGHN_98A)

Trong khong gian vdi hé toa do dé cdc vuong géc Oxyz cho cic diém A(a;0;0), B(0;b;0),
C(0;0;¢) (a, b, c>0). Dung hinh hop chit nhat nhan O, A, B, C lam bon dinh va goi D la dinh d6i
dién véi ding O cua hinh hop do.

1. Tinh khoang cach tit C dén (ABD).
2. Tinh toa do hinh chi€u vuong géc ctia C xudng mat phang (ABD). Tim diéu kién doi véi a,

b, ¢ dé hinh chiéu d6 nim trong mat phang (xOy).

Cau 76(bH QGHN_98B)

Trong khong gian v6i hé toa do Décac vuong goc Oxyz xét tam gidc déu OAB trong

mp(Oxy) c6 canh bing a, dudng thang AB song song véi truc Oy, diém A thudc géc phan tu thit

nhat cia mp(Oxy). Xét di€ém S(O;O;%) .

1. XD toa do cua cdc diém A, B va trung diém E cua OA, sau d6 viét phuong trinh ctia mp(P)
chtra SE va xong xong véi Ox.
2. Tinh khoang cich tir O dén (P), tir d6 suy ra khoang céch gifta hai dudng thang Ox va SE.
Cau 77(bH QGHN_98D)

Cho duong tron tam O ban kinh R. Xét cac hinh chop S.ABCD c6 SA vudng goc véi mat
phang day (S va A c¢6 dinh), SA=h cho truéc, ddy ABCD la tit gidc tuy ¥ noi tiép dudng tron da cho
ma cic duong chéo AC va BD vudng goc v6i nhau.

1. Tinh ban kinh clia mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.
2. D4y ABCD la hinh gi dé thé tich hinh chép dat gid tri 16n nhat?
Cau 78(bH QGHN_99B)

13



Trudng THPT Viét Yén 1 - Viét Yén - Bac Giang Gv Than Van Bbam

Trong khong gian véi hé toa do Décac vuong géc Oxyz cho cac diém A(a;0;0), B(0;a;0),
C(a;a;0), D(0;0;d) (a>0, d>0). Goc A’, B’ theo thi tu 1a hinh chiéu vuéng géc cia A xudng cac
dudng thang DA, DB.

1. Viét phuong trinh mat phing chita cic dudng thing OA’, OB’. CMR mat phang dé vuong
gbc v6i duong thang CD.
2. Tinh d theo a dé géc A’OB’ c6 s6 do bang45°.
Cau 79(bH QGHN_99D)

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’. Dung mait phang chia dudng chéo AC cta hinh
vuong ABCD va di qua trung diém M clia canh B’C’. Mait phiang d6 chia hinh vuong thanh hai
phan. Tinh ti s6 thé tich cta hai phan dé.

Cau 80(bH QGHN_00A)
Cho hai diém A(0;0;-3), B(2;0;-1) va mat phang (P) c6 phuong trinh:
3x-8y+7-1=0
1. Tim toa do giao diém I cla mat phang (P) va dudng thang di qua hai diém A, B.
2. Tim toa do ctia C nam trén (P) sao cho tam gidc ABC la tam gidc déu.
Cau 81(PH QGHN_00B)
Trong khong gian v6i hé toa do truc chuian Oxyz cho hai diém A(1;-3;0), B(5;—1;-2) va
mit phing (P) ¢6 phuong trinh:
x+y+z-1=0
1. CMR duong thang qua A va B cit (P) tai mot diém I thuoc doan AB. Tim toa do diém 1.
2. Tim trén (P) diém M sao cho ‘MA — MB‘ c6 gia tri 16n nhat.
Cau 82(bH QGHN_00D)

Cho mot lang tru diing ABC.A’B’C’ ¢6 day ABC la tam giac can dinh A, ABC =a, BC’ hgp

v6i ddy (ABC) goc B. Goil la trung diém ctia AA’. Biét BIC 1a géc vuong.
1. CMR tam giac BIC vuong can.
2. CMR: tg’a +tg?p=1.

Cau 83(bH QGHN_01A)

Trong khong gian v6i hé toa do Pécac vuong géc Oxyz cho hai mat phing song song

(P,),(P,) co cac phuong trinh tuong tng la:
(P):2x—-y+2z-1=0
(Py):2x-y+2z+5=0
va diém A(-1;1;1) ndm trong khodng giita hai mat phang dé. Goi (S) 1a mat cau bat ki qua Ava tiép
xtdc v6i ca hai mat phang (P)),(P,).
1. CMR bén kinh cta hinh cdu (S) 14 mot hang s6 va tinh ban kinh do.
2. Goi I 1a tam cua hinh c4u (S). Chiing minh rang I thuoc mot dudng tron ¢6 dinh. XD toa do
tam va ban kinh ctia dudng tron do.
Cau 84(bH QGHN_01B, D)

Cho hinh chép S.ABC dinh S, ddy 1a tam gidc can AB=AC=3a, BC=2a. Biét rang cic mat
bén (SAB), (SBC), (SCA) déu hop véi mat ddy (ABC) mot géc 60°. Ké dudng cao SH clia hinh
chop.
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1. Ching t6 rang H 1a tam vong tron noi ti€p tam gidc ABC va SA vuong géc véi BC.
2. Tinh thé tich cta hinh chép.
Cau 85(PH QGHCM_98A)
Trong khong gian véi hé toa do dé cic vuong géc Oxyz cho dudng thiang (d) va mit phing
(P) c6 phuong trinh.

gy:{¥123=0 P)ix+y+z-3=0
O I (P):x+y+z
Tim phuong trinh hinh chi€u vuong géc cua (d) trén (P).
Cau 86(PH QGHCM_98D)
Cho hai nlta duong thing Ax, By chéo nhau va vudng géc vé6i nhau, cé AB 1a dudng vuong
goc chung, AB=a. Taldy céc diém M trén Ax, N trén By v6i AM=x, BN=y.
1. CMR céac mat cua ti dién ABMN Ia cac tam giac vuong.
2. Tinh thé tich va dién tich toan phan cta tif dién ABMN theo a, X, y.
Cau 87(PH QGHCM_01A)
Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh vuong canh A, SA vuong goéc v6i (ABCD),

SA =a+/2. Trén canh AD ldy diém M thay ddi. Dat goc ACM bing o . Ha SN vuong géc véi CM.
1. Chitng minh ring N luon thuéc mot dudong tron cd dinh va tinh thé tich tt dién SACN theo a

va o.

2. Ha AH vuong goc v6i SC, AK vuong goc véi SN. Ching minh SC vuong géc véoi (AHK) va
tinh do dai HK.
Cau 88(PH SPHN I_00A)

Trong khong gian cho céc diém A, B, C theo thit tu thudc cac tia Ox, Oy, Oz vuong goc véi
nhau tung doi mot sao cho OA=a (a>0), OB = a2 , OC=c (c>0). Goi D la dinh do6i dién vé6i O cua
hinh chit nhat AOBD va M la trung diém ctia doan BC. (P) 12 mat phang di qua A, M va cit (OCD)
theo mot dudng thang vuong géc v6i dudong thaing AM.

1. Goi E la giao diém cua (P) v6i OC, tinh do dai doan OE.
2. Tinh ti s6 thé tich cta hai khoi da dién duoc tao thanh khi cit khoi hinh chép C.AOBD boi

(P)

3. Tinh khoang c4ch tir C dén mat phang (P).
Cau 89(bH SPHN 1_00B)
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ sao cho A
trung véi goc toa do O, B(1;0;0), D(0;1;0), A’(0;0;1). Goi M 1a trung diém ctia doan AB, N 12 tam
cua hinh vuéng ADD’A’.
1. Viét phuong trinh mat cdu (S) di qua cac diém C, D’, M, N.
2. Tinh ban kinh dudng tron giao cua (S) véi mit cdu di qua cdc diém A’, B, C’,D.
3. Tinh dién tich thiét dién ctia hinh 1ap phuong cit bdi mp(CMN).

Cau 90(PH SPHN I_01A)

Cho hai hinh chit nhat ABCD va ABEF khong cling nim trong mot mat phang va thoa man
cdc di€u kién: AB=a, AD=AF = a2, duong thing AC vuong géc v6i BF. Goi KH 1a dudng
vuong géc chung cia AC va BF (H thuoc AC, K thuoc BF).
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1. Goi I 1a giao diém clia dudng thang DF véi mat phang chita AC va song song véi BF. Tinh ti

DI
SO —
DF

2. Tinh do dai doan HK.
3. Tinh ban kinh mat cau noi tiép tt dién ABHK.
Cau 91(bH SPHN I_01B)
Cho hinh hop chtt nhat ABCD.A’B’C’D’ c6 AB=a, AD=2a, AA'= a\/z , M 12 mot diém
thuoc doan AD, K 1a trung di€ém cuia B'M.
1. bat AM=m (0<m< 2a). Tinh thé tich khoi tt dién A’KID theo a va m, trong d6 I 1a tam
ctia hinh hop. Tim vi trf clia diém M dé thé tich tt dién d6 dat gia tri 16n nhat.
2. Khi M Ia trung diém cua AD:
a) Hoi thiét dién clia hinh hop cat bdi mat phang (B’KC) 1a hinh gi? Tinh dién tich thiét
dién dé theo a.
b) CMR duong thing B’M ti€p xidc v6i mat cdu dudng kinh AA’.
Cau 92(PH SPHN I1_98A)
Trong khong gian véi hé toa do truc chuin Oxyz cho hai dudng thang c6 phuong trinh tuong

ung:
Xx=2+t
(@):ly=1—t (d): x+2z2-2=0
Hy= Ty—3=0
z=2t
1. Ching minh rang (d) va (d’) chéo nhau. Hiy viét phuong trinh dudng vuong géc chung cua

(d) va (d’).
2. Viét phuong trinh dang tdng quat cia mat phang cach déu (d) va (d").
Cau 93(bH SPHN II_00A)
Trong khong gian vé6i hé toa do truc chuin Oxyz cho A(1;-1;1) va hai dudng thiang theo thit
tu c6 phuong trinh:
X=t

@d):dy=—1-2t d,): 3x+y—-z+3=0
Ve 20 2x-y+1=0
z=-3t

Chiing minh rang (d,),(d,) va A ciing thugc mot mat phang.
Cau 94(bH SPHN II_01A)

Cho hinh chép tit gidec déu S.ABCD, dudng cao SH va mat phang (o) di qua A vuong géc
v6i canh bén SC. Biét mat phiang (o) cit SH tai H; ma % —% va cit cdc canh bén SB, SC, SD
lan luot tai B’, C°, D’.

1. Tinh ti s6 dién tich thiét dién AB’C’D’ va dién tich ddy hinh chép.
2. Cho biét canh day hinh chép bing a. Tinh thé tich clia hinh chép S.AB’C’D’.
Cau 95(bH SPHP_01B)
Trong hé toa do Oxyz cho hai dudng thang
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X+2 z—2 x+y+2z=0
1 -2 1 x—y+z+1=0
1. Xét vi tri twong doi gitta hai dudng théng (d,),(d,).
2. Viét phuong trinh hinh chi€u vuoéng géc cua (d;) trén mp(Oxy) va viét phuong trinh

hinh chi€u vuong géc cua (d,) trén:
(P):x-2y+z+3=0.
Cau 96(PH SP Quy Nhon_99D)
Trong khong gian cho hai duodng thiang cé phuong trinh:

x=1+3t
@):*Y=° (dy):y=—t
- x—y+z—4=0 271
Z=2+t

1. Hay ching t6 hai dudng thang (d,),(d,) chéo nhau.
2. Tinh khodng cdch giita hai duong thang (d;),(d,).
Cau 97(PH SP Quy Nhon_99D)
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la nura luc gidc déu v6i AD=2a, AB=BC=CD=a va
dudng cao SO = a3, trong d6 O 1a trung diém clia AD.
1. Tinh thé tich cia S.ABCD.
2. Goi (o) 12 mat phang qua A va vuong géc véi SD. Hay xac dinh thiét dién cta hinh chép
khi cat bdi (o)
Cau 98(bH SPHCM_00A)
Trong khong gian vé6i hé truc toa do Oxyz cho c4c dudng thang

— — — X+2y—-z=0
(d1)3x 1:y 2:Z 3 (d2)3{ y
| 2 3 2x—-y+3z-5=0
Tinh khodng céch giita hai dudng thang (d;) va (d,).
Cau 99(bH SPHCM_00D)
Trong khong gian vé6i hé truc toa do dé céc vuong géc Oxyz cho dudng thang (d):
x+1 y+3 z+2
1 2 2
va diém A(3;2;0). XD diém d6i xiing ctia A qua (d).
Cau 99(bH SPHCM_00D)
Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c¢6 diy ABCD la hinh vudéng canh a va
SA=SB=SC=SD=a.
1. Tinh dién tich toan phén va thé tich ctia hinh chép S.ABCD theo a.
2. tinh cosin cua goc nhi dién (SAB,SAD).
Cau 100(PH SPHCM_01D)
Cho tam dién vuong Oxyz. Trén ba canh Ox, Oy, Oz ta lan luot 1ay cdc diém A, B, C sao cho
OA=a, OB=b, OC=c (a, b, c > 0).
1. Goi H 1a hinh chi€u vuong géc cua O trén (ABC). Ching minh H 1a truc tam cta tam giac
ABC. Tinh OH theo a, b, c.
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2. Chiing minh ring (Sapc)” =(Soap)” +(Sopc)” + (Soac)” Vi Sapc> Soas- Soc» Soac
lan luot 1a dién tich cua cac tam giac ABC, OAB, OBC, OAC
Cau 101(PH SP Vinh_97A)

Cho hé truc Oxyz va hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 dinh A trung véi goc toa do, dinh
B(1;0;0), D(0;1;0), A’(0;0;1). C4c diém M, N thay déi trén cac doan thrflng AB’, BD tuong tng sao
cho AM=BN=a(0<a <~/2)

Viét phuong trinh dudng thang MN.

Tim a dé dudng thang MN déng thoi vuong géc vé6i hai dudng thang AB’ va BD.

X4c dinh a dé doan thing MN c6 do dai bé nhat va tinh do dai bé nhat do.

CMR: Khi a thay déi thi duong thang MN luon song song véi mot mat phiang co dinh. Hay
viét phuong trinh clia mat phang doé.

Cau 102(PH SP Vinh_98A)

Trong khong gian v6i hé toa do Dé cic vuong goc Oxyz cho cac diém A(a;0;0), B(0;b;0),

C(0;0;c) trong do6 a, b, ¢ l1a cac s6 duong.
1. CMR tam gidc ABC c6 ba g6c nhon.
2. XD ban kinh va toa do tam clia mat ciu ngoai ti€p t& dién OABC.
3. Tim toa do ctia diém O’ doi xing v6i O qua (ABC).

Cau 103(PH SP Vinh_99A)

Trong khong gian véi hé toa do Décic vuong géc Oxyz cho I(1;2;-2) va mat phang (P):
2x+2y+z+5=0

1. Lap phuong trinh mit cdu (S) tAm I sao cho giao diém ctia (S) va (P) 1a dudng tron c6 chu vi
bang 8.
2. CMR mit ciu (S) néi trong phin 1 ti€p xdc véi dudng thang (d) c¢6 phuong trinh: 2x-
2=y+3=z.
3. Lap phuong trinh mat phang chia (d) va ti€p xidc véi (S).
Cau 104(bPH SP Vinh_99B)

Cho tr dién ABCD. Mot mp(a ) song song v6i AD va BC ciat cdac canh AB, AC, CD, DB

tuong ting tai cac diém M, N, P, Q.

1. CMR ti gidc MNPQ la hinh binh hanh.

2. XD vitrictia (o) dé dién tich cla tif gidc MNPQ dat gid tri 16n nhét.
Cau 105(PH SP Vinh_00D)

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bing 2. Goi E, F tuong ting 1a céc trung

diém cua cdc canh AB va DD’.
1. CMR duong thiang EF song song véi (BDC”) va tinh do dai EF.
2. Goi K 1a trung diém cua C’D’. Tinh khoang cach tir dinh C dén mp(EKF) va XD gdc giita
hai duong thang EF va BD.
Cau 106(PH SP Vinh_01A)

Trong mat phang (P) cho nita dudng tron (C) dudng kinh AC, B 1a mot diém thuoc (C). Trén
nira dudng thang Ax vuong géc véi (P) ta 14y diém S sao cho AS=AC, goi K, H 14n luot 1 c4c chan
duong vuong goc ha tir A xuong SB, SC.

1. CMR cac tam giac SBC, AHK Ia tam gidc vuong.
2. Tinh d6 dai ciia HK theo AC va BC.

b s

18



Trudng THPT Viét Yén 1 - Viét Yén - Bac Giang Gv Than Van Bbam

3. XD vi tri ctia B trén (C) sao cho tdng dién tich hai tam gidac SAB va CAB 16n nhat. Tim gid
tri 16n nhat do.
Cau 107(PH SP Vinh_01D)

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bing a. Hai diém M, N chuyén dong trén hai
doan BD va B’A tuong ting sao choBM=B’N=t. Goi o va 3 lan luot 1a cac gdc tao bdi MN véi cac
duong thang BD va B’A.

1. Tinh do dai MN theo a va t. Tim t dé MN dat gid tri nho nhat.
2. Tinh o va B khi MN nho nhat.

3. Trong trudng hop téng quat CM hé thiic: cos? o + cos’ B :%.

Cau 108(PH TCKT_99A)
Trong khong gian vé6i hé toa do truc chuidn Oxyz cho dudng thang (d) va mat phang (P) c6
phuong trinh:

(d):X+1 _ y—lzz—2
2 1 3
Tim phuong trinh chinh tic ctia dudng thang (A) qua A(1;1;-2) song song vé6i (P) va vuong
gbc voi (d).
Cau 109(PbH TCKT_00A)
Cho diém A(2;3;5) va (P) ¢6 phuong trinh 2x +3y+z—17=0
1. Viét phuong trinh dudng thang (d) qua A va vuong géc vdi (P).
2. CMR duong thing (d) cat Oz, tim giao diém M cua (d) véi Oz.
3. Tim A’ d6i xting véi A qua (P).
Cau 110(PH TNguyén_97A)

Trong khong gian v6i hé toa do Décac vuong géc Oxyz cho hinh 1ap phuong
ABCD.A’B’C’D’ véi A’(0;0;0), B’(0;2;0), D’(2;0;0). Goi M,N, P, Q theo thit tu 13 trung diém cla
cac doan D’C’, C’B’, B’B, AD.

1. Tim toa do hinh chiéu ctia C lén AN.
2. CMR hai duong thang MQ va NP ciing nim trong mot mit phang va tinh dién tich ti gidc

MNPQ.

Cau 111(PH TNguyén_01A)

Trong khong gian véi hé toa do Décac vuong goc Oxyz cho bon diém A(1;2;2), B(-1;2;-1),

C(1;6;-1), D(-1;6;2).
1. Ching minh rang ABCD la mot ti dién va ¢6 cdc cap canh doi bang nhau.
2. Tinh khoang c4nh giita hai dudng thang AB va CD.
3. Viét phuong trinh ngoai ti€p ti dién ABCD.
Cau 112(bH TM_97A)
Cho hai dudng thang chéo nhau c¢6 phuong trinh:

P):x—-y—-z—-1=0

x=1 x =-3u
(m):sy=—4+2t (n):iy=3+2u
z=3+t z=-2

1. Tinh khoang cich giita hai duong thiang (m) va (n).
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2. Viét phuong trinh dudng vuong géc chung ctia hai dudng thiang (m) va (n).
Cau 113(PH TM_98A)
Trong khong gian Oxyz cho mat phang (P) di qua ba diém A(0;0;1), B(-1;-2;0), C(2; 1;-1).
1. Viét phuong trinh téng qudt ciia mat phang (P).
2. Viét phuong trinh tham s6 ctia duong thang (d) di qua trong tam ctia tam gidc ABC va vuong
gbc voi (P).
3. XD chan dudng cao ha tir A xuéng BC va tinh thé tich tit dien OABC.
Cau 114(bH TM_99A)
Trong khong gian vé6i hé truc toa do Oxyz cho dudng thang (d) va mit phang (P) c6 phuong
trinh.

X —2y—32-17=0 (P):x-2y+z-3=0
1. Tim diém doi xing cta A(3;-1;2) qua dudng thang (d).
2. Viét phuong trinh hinh chi€u vuong géc cua (d) trén (P).
Cau 115(bH TM_00A)
Viét phuong trinh dudong thang di qua diém M(2;-1;0) vuong géc va cit dudng thing (d) c6
phuong trinh:

(d):{Zx—y—22—3:O

5x+y+z+2=0
X—y+2z+1=0
Cau 116(bH TM_01A)
Trong khong gian vé6i hé toa do truc chuidn Oxyz cho dudng thang (d) ¢é phuong trinh:
X.cosa + y.sina + z.sino = 6sina + 5Scosa

X.SIN 0L — y.COS Ol + Z.COS 0L = 2COS oL — Ssina
Véi a la tham so.
1. Chitng minh rang (d) song song v6i mat phang:
x.sin2a —y.cos2a+z—-1=0
2. Goi (d’) 1a hinh chiéu vuong géc cta (d) trén mat phang (xOy). CMR khi o thay déi, duong
thang (d’) ludn tiép xtic véi mot dudng tron cd dinh.
Cau 117(bPH Tlgi_97A)
Viét phuong trinh dudng thang di qua A(3;-2;-4), song song v6i mat phang c¢6 phuong trinh
3x-2y-3z-7=0, déng thoi cit dudong thing
x=2 y+4 z-1
3 -2 2

Cau 118(PH Tlgi_98A)
Trong khong gian cho mit phang (P) c6 phuong trinh
2x+5y+z+17=0
Va duong thang (d) ¢6 phuong trinh
3x-y+4z-27=0
6x+3y—-z+7=0
1. XD giao diém A clia dudng thang (d) v6i mat phang (P).
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2. Viét phuong trinh dudng thang di qua A, vudng géc véi (d) va nam trong (P).
Cau 119(bH Tlgi_99A)
Cho duong thang (d, ) c6 phuong trinh:
x=3 y+1 z+1
k+1 2k+3 1-k
1. Ching minh (d; ) lu6n ndm trong mot mat phang c6 dinh. Viét phuong trinh mat phang do.
2. Xac dinh k dé (d, ) song song véi hai mat phang:
6x-y-3z-13=0
Va  x-y+2z-3=0.
Cau 120(PH Tlgi_00A)
Trong khong gian v6i hé toa do truc chuidn Oxyz cho mat ciu (S) va mat phang (p) c6
phuong trinh:

, k 1a tham s0.

(S):X2 +y2 +72 =4
P):x+z=2
1. Ching minh rang (P) cat (S). XD tam va béan kinh cta duong tron (C) 1a giao tuyén cua (P)
va (S).
2. Viét phuong trinh dudng cong (C;) 1a hinh chi€u vuong géc ctia (C) trén mit phang (Oxy).
Cau 121(PH Tloi_01A)
Trong khong gian vdi hé toa do truc chuin Oxyz.
1. Lap phuong trinh téng quét clia mat phang di qua cic diém M(0;0;1), N(3;0;0) va tao véi

mat phang (Oxy) mot géc g

2. Cho hai diém A(a;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c) vdi a, b, ¢ 12 ba s6 duong thay d6i va luon thoa
man: a2 +b”+c?=3. Xdc dinh a, b, ¢ sao cho khodng cich tir O(0;0;0) dén mat phang
(ABC) 1a 16n nhat.

Cau 122(PH Van Ho4d_01A)

Cho hinh chép tit gidc S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuong tai A va D, véi
AB=AD=a, DC=2a. canh bén SD vuong gbéc v6i mat diy va SD = a3 (a la s6 duong cho trudc).
Tu trung di€ém E ctia DC dung EK vuong géc véi SC (K thuoc SC).

1. Tinh thé tich hinh chép S.ABCD theo a va chiing minh SC vuong géc véi (EBK).

2. CMR cdc diém S, A, B, E, K, D cung thuoc mot mét cau. XD tam va ban kinh clia mat cau
theo a.

3. Tinh khodng c4ch tir trung diém M ctia doan thing SA dén mat phang (SBC) theo a.

Cau 123(PH XD_01A)

Trong khong gian v6i hé toa do Décac vuong géc Oxyz cho hinh chép ti gidgc déu S.ABCD,
S(3;2:4), B(1;2;3), D(3;0;3).

1. Lap phuong trinh dudng vuong géc chung clia hai dudong thang AC va SD.

2. Goi I 1a tam mat cAu ngoai ti€p hinh chép S.ABCD. Lap phuong trinh mit phang qua BI va
song song vGi AC.

3. Goi H 1a trung diém cta BC, G 12 truc tam cta tam gidc. Tinh do dai HG.

Cau 124(PH Y HN_99B)
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Cho hinh chép S.ABC c6 SA la dudng cao va day la tam gidc ABC vuong tai B. Cho
BSC =45°. bit ASB=a, tim o dé géc nhi dién (SC) biang 60°.

Cau 125(bH Y HN_00B)

Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 do dai canh ddy AB=a va SAB=o. Tinh thé tich
hinh chép S.ABCD theo a va a..
Cau 126(PH Y HN_01B)

Cho tit dién ABCD, trong d6 BC=a, AB=AC=b, DB=DC=c,a. la géc phang nhi dién canh

T
BC(a<—).
( 2)

V6i diéu kién nao d6i véi b, ¢ thi dudng thang néi diém gifta E clia BC vé6i diém giita F clia
AD la duong vuong géc chung cua BC va AD? Véi di€u kién vira tim duoc, hdy ching minh hinh
cau duong kinh CD di qua E, F va tinh thé tich t& dién da cho.
Cau 127(PH Y TBinh_00B)
Cho hinh hop chit nhat OBCD.O’B’C’D’ ¢6 OB=a, OD=b, OO’=c. M, N lan lugt 1a trung
diém céc canh O’B’ va BC.
1. Viét phuong trinh mat phang di qua M va song song v&i hai duong thang O’N va B’D.
2. Tinh thé tich hinh chép O’OND.
3. I 1a diém bat ky thuoc OO’. Tinh ti s6 thé tich hinh chép ICDD’C’ va hinh lang tru
OCD.O’C’D’.
Cau 128(PH Y Dugc HCM_98B)
Trong khong gian cho hai dudng thing c6 phuong trinh.
x=7 y-3 z-9 x=3 y-1 z-1
(dp): " 5 5 (dy): == 3
1. Chiing té rang d6 1a hai duong thang chéo nhau.
2. Lap phuong trinh dudng vuong géc chung ctia hai dudng thing do.
Cau 129(PH Y Dugc HCM_00B)
Trong khong gian cho duong thang (d,,,) ¢6 phuong trinh:

{x—merz—m:O

mx+y-mz—1=0
1. Viét phuong trinh hinh chi€u (A,,) cta (d,,) 1én mp(Oxy).
2. CMR khi m thay d6i (A,,) luon ti€p xtic véi mot dudng tron ¢d dinh trong mp(Oxy).
Cau 129(bH Y Dugc HCM_00B)
Cho tir dién ABCD.
1. CMR cic dudng thang n6i méi dinh cla tt dién v6i trong tam clia mat doi dién dong quy tai
mot diém. Goi diém do6 1a G.
2. CMR céc hinh chép dinh G véi ddy 1a cdc mat cua ti dién ABCD c6 thé tich bang nhau.
Cau 130(Pé chung_02A)
Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC dinh S, c6 do dai canh ddy bang a. Goi M, N 14n luot 1a cac
trung di€ém clia cdc canh SB va SC. Tinh theo a dién tich cua tam gidc AMN biét (AMN)
vuong goc véi (SBC).
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Trong khong gian vé6i hé toa do Décac vuong géc Oxyz cho hai dudng thiang c6 phuong trinh:
x=1+t

(a:]* 7Y FEA=0 (Ar):dy=2+t
Pl x+2y-22+4=0 2=
z=1+2t

a) Viét phuong trinh mp(P) chita (A;) va song song véi. (A,)
b) Cho M(2;1;4). Tim toa do H thudc (A,) sao cho MH c6 do dai nho nhat.
Cau 131(Pé chung_02B)
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang a.
Tinh theo a khoang c4ch giita hai dudng thang A’B va B’D.
Goi M, N, P lan luot 1a c4c trung diém cta cdc canh BB’, CD, A’D’. Tinh géc giita hai dudng
thing MP va C'N.
Cau 132(Pé chung_02D)
Trong khong gian vé6i hé toa do Décac vuong géc Oxyz cho mat phang (P) va dudng thang
(dp).-

(P):2x—-y+2=0

(d): Cm+Dx+(1-m)y+m-1=0
T Imx+(2m+1)z+4m+2=0
Xdc dinh m dé (d,,) song song vdi (P).
Cau 133(Pé chung_03A)

1. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’. Tinh s6 do ctia géc phang nhi dién [B,A’C,D].

2. Trong khong gian v6i hé toa do Décac vuong géc Oxyz cho hinh hop chit nhat
ABCD.A’B’C’D’ ¢6 A trung véi goc toa do, B(a;0;0), D(0;a;0), A’(0;0;b) (a,b>0). Goi M la
trung di€ém ctua CC’.

a) Tinh thé tich khoi ttt dien BDA’M theo a va b.
b) XD ty so % dé hai mat phang (A’BD) va (MBD) vuong géc véi nhau.

Cau 134(Pbé chung_03B)
1. Cho hinh lang tru ding ABCD.A’B’C’D’ ¢6 ddy ABCD la hinh thoi canh a, géc BAD bing
60°. Goi M la trung diém ctia canh AA’ va N Ia trung diém ctia CC’. CMR bon diém B’, M, D,
N clng thuoc mot mat phang. Hiy tinh do dai AA’ theo a dé it gidc B’'MDN la hinh vuong.
2. Trong khong gian vé6i hé toa do Pécac vuong géc Oxyz cho hai diém A(2;0;0), B(0;0;8) va
diém C sao cho AC = (0;6;0) . Tinh khoang c4ch tir trung diém I ctia BC dén duong thang OA.
Cau 135(Pé chung_03D)
1. Trong khong gian véi hé toa do Pécac vuong géc Oxyz cho dudng thang:
x+3ky-z+2=0
(dy):
kx—-y+z+1=0
Tim k dé (d;) vuong géc v6i mat phang (P): x-y-2z+5=0.
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2. Cho hai mat phang (P) va (Q) vudng géc véi nhau, cé giao tuyén 1a dudng thang (A). Trén
(A) 14y hai diém A, B v6i AB=a. Trong mat phang (P) 1ay diém C, trong mat phang (Q) lay
diém D sao cho AC va BD clung vuong géc v6i (A) vd AC=BD=AB. Tinh b4n kinh mat
caungoai tiép tit dien ABCD va tinh khoang céch tir A dén mat phang (BCD) theo a.
Cau 136(Du bi_02)
Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a va SA L (ABC). Tinh khoang

céach tir diém A dén (SBC) theo a, biét ring SA = % .
Cau 137(Du bi_02)
Trong khong gian vé6i hé toa do Dé cac vuong géc Oxyz cho mat phang (P):
X—y+z+3=0 vahai diém A(-1;-2;-3),B(-5;7;12).
a. Tim toa do diém A’ d6i xiing v6i A qua mp(P).
b. Gid st M 12 mot diém chay trén mat phang (P), tim gid tri nhd nhat cla biéu thic:
MA + MB.
Cau 138(Du bi_02)
Trong khong gian vé6i hé toa do Dé cac vuong géc Oxyz cho dudng thang:
2x+y+z+1=0 _ ,
(A): va mat phang (P): 4x -2y+z—-1=0
X+y+z+2=0
Viét phuong trinh hinh chiu vuong géc clia (A) trén mp(P).
Cau 139(Du bi_02)
Trong khong gian vé6i hé toa do Dé cic vuong géc Oxyz cho hai dudng thang:
x—az—a=0 | ax +3y—-3=0
(d)): va (d,):
y—z+1=0 x+3z2-6=0
a. Tim a dé (d,),(d,) cat nhau.
b. V6i a =2, viét phuong trinh mat phéng (P) chita duong thang (d,) va song song véi (d,).
Tinh khoang cich giita (d,),(d,) khia=2.
Cau 140(Du bi_02)
Trong khong gian vé6i hé toa do Dé cic vuong géc Oxyz cho dudng thang:
q _{2x—2y—z+1:O

X+2y—-2z2-4=0

vamit cdu (S):x* +y> + 2> +4x -6y +m=0. Tim m dé dudng thang (d) cit mat cdu (S) tai
hai diém M, N sao cho khoang cach giita hai diém do bang 9.

Cau 141(Du bi_03)

Trong khong gian véi hé toa do Dé cac vuong géc Oxyz cho tit dien ABCD véi A(2;3;2),
B(6;—-1;-2), C(-1;-4;3), D(1;6;-5). Tinh géc giira hai duong théng AB va CD. Tim toa do diém
M thuoc dudng thang CD sao cho tam gidc ABM c6 chu vi nho nhat.

Cau 142(Du bi_03)
Trong khong gian vé6i hé toa do DE cic vuong géc Oxyz cho hai dudng thang
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X +1 z 3x—z+1=0
d):>=2""=2\ad,):
1 2 1 2x+y—-1=0

a. Ching minh rang (d,),(d,) chéo nhau va vuodng géc vé6i nhau.
b. Viét phuong trinh tdng qudt ca dudng thang (d) cét ca hai dudng théng (d,),(d,) va song

song vdi duong thang (A): X=4_ y;7 = Z;3.
Cau 143(Du bi_03)

Trong khong gian véi hé toa do Dé cac vuong géc Oxyz cho tit dien OABC véi A(O;O;ax/g ),
B(a;0;0), C(O;ax/g :0)(a > 0). Goi M Ia trung diém cta BC. Tinh khoadng c4ch giita hai duong thing
ABva OM.

Cau 144(Du bi_03)

Trong khong gian véi hé toa do DE cac vuong géc Oxyz cho hai diém 1(0;0;1), K(3;0;0).
Viét phuong trinh mat phang di qua hai diém I, K va tao v6i mat phang Oxy mot géc bang 30°
Cau 145(Pé chung_03D)

Trong khong gian vé6i hé toa do Dé cic vuong géc Oxyz cho dudng thang:

{x+3ky—z+2:O
(dy):

kx—-y+z+1=0

Tim k dé duong thang (d,) vudng géc v6i mat phang (P):
x—y—-2z+5=0
Cau 146(Du bi_03)
Trong khong gian vé6i hé toa do DE cic vuong géc Oxyz cho mat phang (P):
2X+2y+z-m’-3m=0
va mat cdu (S): (x—1? +(y+1? +(z—1)* =9. Tim m dé mat phing (P) tiép xic v6i mit ciu (S).
Vé6i m tim duoc hdy xac dinh toa do ti€p diém cua (P) va (S).
Cau 147(Du bi_03)

Trong khong gian véi hé toa do Dé cac vuodng géc Oxyz cho hai diém A(2;1;1) va B(0;-1;3)
3x-2y—-11=0
y+3z-8=0

a. Viét phuong trinh mat phang (P) di qua trung diém I ctia doan AB va vuong géc v6i AB, goi

K 1a giao di€ém ctia (d) va (P), chiing minh ring (d) vuong géc véi IK.

b. Viét phuong trinh hinh chi€u vuong géc clia (d) trén mat phing c¢é phuong trinh:
x+y—-z+1=0.
Cau 148(Dé chung_04A )

Trong khong gian v6i hé toa do Bécac vuong géc Oxyz cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD Ia hinh thoi, AC cat BD tai goc toa do O. Biét A(2;0;0), B(0;1;0), S(0;0;2+/2). Goi M 1a
trung di€ém doan SC.

a. Tinh géc va khoang cich gitta hai dudng thang SA, BM.
b. Gia st mat phang (ABM) cat duong thang SD tai diém N. Tinh thé tich khéi chép S.ABMN.
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Cau 149(Dé chung_04B)

Trong khong gian véi hé toa do Pécdc vuong géc Oxyz cho A(—4;-2;4) va dudng thang (d)
c6 phuong trinh:

X =—3+2t
y=1-t
z=-1+4t

Viét phuong trinh dudng thang A qua A, cat va vuong géc véi (d).
Cau 150(bé chung_04D)

Trong khong gian v6i hé toa do Décac vuong géc Oxyz cho hinh lang tru ding
ABC.AB,C,. Biét A(a;0;0), B(-a;0;0), C(0;1;0), B,(-a;0;b), a>0,b>0.

a. Tinh khodng cdch giita hai dudng thang B,C va AC, theoavab.
b. Cho a, b thay d6i nhung Iuon thoa man a + b = 4. Tim a, b dé khoang cach giita hai dudng
thang B,C va AC, 16n nhat.
Cau 151(Dé chung_04D)

Trong khong gian véi hé toa do DPécdc vuong géc Oxyz cho ba diém A(2;0;1), B(1;0;0),
C(1;1;1) va mat phang (P): x +y+z—2=0. Viét phuong trinh mit c4u di qua ba diém ABC va c6
tam thudc mat phang (P).

Cau 152(Pé chung_05A)
Trong khong gian vé6i hé toa do Pécac vuong géc Oxyz cho dudng thang (d) va mit phang

(P):

d): x—1 _ y+3 _ z-3
-1 2 1
(P):2x+y—-2z+9=0
a. Tim toa do diém I thuoc (d) sao cho khoang céch tir I dén (P) béang 2.
b. Tim toa do gido diém A cua (d) va (P). Viét phuong trinh tham s6 clia dudng thang A nim
trong mat phang (P) biét A di qua A va vuong géc véi (d).
Cau 153(Pé chung_05B)
Trong khong gian v6i hé toa do Décac vuong géc Oxyz cho hinh lang tru ding
ABC.A,B,C, v6i A(0;-3;0), B(4;0;0), C(0;3;0), B,(4;0;4).
a. Tim toa do cac dinh A,,C,. Viét phuong trinh mat cau cé tam la A va ti€p xtc v6i mat
phéng (BCC,B,).
b. Goi M la trung diém ctia A B,. Viét phuong trinh mat phang (P) di qua A, M va song song
v6i BC,. Mat phang (P) cat dudng thang A ,C, ta diém N. Tinh do dai doan MN.
Cau 154(Dé chung_05D)
Trong khong gian vé6i hé toa do Décic vuong géc Oxyz cho hai dudng thing
(dl):X_1=Y+2:Z+1; , :{XJFY—Z—Z:O
3 x+3y-12=0

-1 2
a. Ching minh (d,) va (d,) song song vdi nhau. Viét phuong trinh mat phang (P) chia ca hai
dudng thang (d,) va (d,).
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b. Mt phang toa do Oxz cat hai dudng thang (d,) va (d,) 1an luot tai cdc diém A va B. Tinh
dién tich tam gidac OAB(O la goc toa do).
Cau 155(Duy bi_05)
Trong khong gian v6i hé toa do Pécdc vuong géc Oxyz cho ba diém A(2;0;0), C(0;4;0),
S(0;0;4).
a. Tim toa do diém B thuoc Oxy sao cho tit giavs OABC 12 hinh chit nhat. Viét phuong trinh
mat cdu di qua bon diém O, B, C, S.
b. Tim toa do diém A, doi xdng v6i diém A qua dudng thang SC.
Cau 156(Du bi_05)
Trong khong gian vdi hé toa do Pécdc vuong géc Oxyz cho ba diém A(1;1;0), B(0;2;0),
C(0;0;2).
1. Viét phuong trinh mp(P) di qua goc toa do va vuong géc véi BC. Tim toa do giao diém cla
duong thang AC véi (P).
2. Ching minh tam giac ABC la tam gidc vuong. Vi€t phuong trinh mat cau ngoai ti€p ta dién
OABC.
Cau 157(Du bi_04)
Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz cho hai diém A(2;0;0) va M(1;1;1).
a. Tim toa do diém O’ d6i xiing vé6i goc toa do O qua dudng thing AM.
b. Gia sir (P) 12 mat phang thay ddi nhung luon di qua dudng thang AM va cat cdc truc Oy, Oz
14n luot tai cac diém B(0;b;0), C(0;0;c) v6i b > 0, ¢ > 0. Chitng minh réng:

b+c:]—DE
2

Va tim b, ¢ sao cho dién tich tam giac ABC nho nhat.
Cau 158(Du bi_04)
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit
nhat, AC cat BD tai goc toa do O. Biét A(—x/E;—l;O), B(\/E;—I;O) , 5(0;0;3).
a. Viét phuong trinh mat phang qua trung diém M cuia canh AB, song song vé6i hai dudng thang
AD va SC.
b. Goi (P) 1a mat phang qua diém B va vuong géc véi SC. Tinh dién tich thiét dién ctia hinh
ch6p S.ABCD vé6i mat phang (P).
Cau 159(Du bi_05)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho diém M(5;2;-3) va mat phang (P):
2x+2y-z+1=0
a. Goi M, la hinh chi€u vuong géc ciia M trén mat phang (P). Xdc dinh toa do diém M, va
tinh do dai doan M;\M.
b. Viét phuong trinh mit phang (Q) di qua diém M va chita dudng thang (d):
x=1 y-1 z-5
2 1 -6

Cau 160(Du bi_05)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho hai dudng thang:
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x=—1-2t
X 'y z .
d)i—===—va(d,):qy=t
(dp) 1" 1 2 (dy):qy
z=1+t

1. Xét vi tri twong doi cta (d,) va (d,).
2. Tim toa do cdc diém M thuoc (d,) va N thuoc (d,) sao cho dudng thaing MN song song véi
mit phiang (P): x —y +2z=0 va do dai doan MN bing V2.
Cau 161(Pé chung_06A)
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ v61 A(0;0;0),
B(1;0;0), D(0;1;0), A’(0;0;1). Goc M, N Ian luot 1a trung diém ctia AB va CD.
1. Tinh khoang cach gitta hai dudong thang A’C vi MN.
2. Viét phuong trinh mat phang chita A’C va tao v6i mat phang Oxy mot géc o biét

1
CoSOL =—=.
J6
Cau 162(Du bi_06)
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz cho hinh lang tru ding ABC.A’B’C’ c¢6 A(0;0;0),
B(2;0;0), C(0;2;0), A’(0;0;2).
1. Chitng minh A’C vuong géc véi BC’. Viét phuong trinh mit phang (ABC).
2. Viét phuong trinh hinh chiéu vuong géc ciia duong thang B’C’ trén (ABC).
Cau 163(Du bi_06)
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho mat phang (a): 3x +2y—z+4=0 va hai diém
A(4;0,0), B(0;4;0). Goi I 1a trung diém cua doan AB.
1. Tim toa do giao diém clia dudng thang AB vé6i ().
2. Xéc dinh toa do diém K sao cho KI vuong géc vé6i (), dong thoi K cach déu goc toa do O
va mit phang (o).
Cau 164(Pé chung_06D)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho A(1;2;3) va hai dudng thang:
x=2 y+2 z-3 x=1 y—-1 z+1
d . - = . d . = =
@)= = ()= 1
1. Tim toa do A’ doi xing v6i A qua dudng thang (d,).
2. Viét phuong trinh dudng thang (d) di qua A, vuong géc vdi (d,) va cat (d,).
Cau 165(Du bi_06)
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho mat phang (P): 4x —3y+11z—-26=0 va hai
duodng thang:

x y—-3 z+1 x—4 y z-3
d)i:—=——= , d,):
W=7 3 (7=

1. Chiung minh (d,),(d,) chéo nhau.
2. Viét phuong trinh dudng thang (d) nam trén (P) dong thoi cit ca (d,),(d,).
Cau 166(Dé chung_06B)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho A(0;1;2) va hai dudng thang:
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. . x=1+t

X y-— 7+

d):—==—=——, (dy):qy=-1-2t

( 1) ) 1 1 ( 2) y
z=2+t

1. Viét phuong trinh mat phang (P) qua A, dong thdi song song véi (d,) va (d,)
2. Tim toa do cdc diém M thudc (d,), N thuoc (d,) sao cho ba diém A, M, N thang hang.
Cau 167(Du bi_06)
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz cho A(1;2;0), B(0;4;0), C(0;0;3).
1. Viét phuong trinh dudng thang qua O va vudng géc v6i mat phang (ABC).
2. Viét phuong trinh mat phang (P) chita OA, sao cho khodng cich tir B dén (P) bang khoang
cach tr C dén (P).
Cau 168(Du bi_06)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho hai dudng thang:

x=1+t ; .
X — y — zZ
A)iqy=—-1-t, (A,): ===
(A)):y (A,) 1 > 1
z=2

1. Viét phuong trinh mat phang chifa (A,) va song song véi dudng thang (A,).
2. Xdéc dinh diém A trén (A,) va diém B trén (A,) sao cho doan AB c¢6 do dai nho nhét.
Cau 169(Du bi_06)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho mat phang (P): 2x+y—z+5=0 va cic diém
A(0;0;4), B(2;0;0).
1. Viét phuong trinh hinh chiéu vuong géc ctia dudng thang AB trén (P).
2. Viét phuong trinh mat cau di qua O, A, B va tiép xic véi (P).
Cau 170(Dy bi_04)
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ ¢6 A trung
v6i goc toa do O, B(1;0;0), D(0;1;0), A'(0;0+/2).
1. Viét phuong trinh mat phang (P) di qua ba diém A’, B, C va viét phuong trinh hinh chiéu
vuong géc clia dudng thang B'D’ trén (P).
2. Goi (Q) 1a mat phang qua A va vuong géc véi A’C. Tinh dién tich thiét dién ctia hinh chép
A’ABCD véi (Q).
Cau 171(Du bi_04)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho hai diém A(4;2;2), B(0;0;7) va dudng thang (d):
x-3 y-6 z-1
-2 2 1
Chitng minh ring hai dudng thang (d) vad AB thudc cling mot mat phang. Tim diém C thudc
duong thang (d) sao cho tam gidc ABC can tai A.
Cau 172(Du bi_04)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho A(0;1;1) va dudng thang (d):

x+y=0
2x—z2—-2=0
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Viét phuong trinh mat phang (P) di qua A va vuong géc vé6i (d). Tim toa do hinh chiéu
vuong goéc H clia diém B(1;1;2) trén (P).
Cau 173(Du bi_05)
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho cdc diém A(2;0;0), B(2;2;0), S(0;0;m)
1. Khi m =2 tim toa do diém C d6i xiing v6i O qua mat phang (SAB).
2. Goi H 14 hinh chi€u ctia O trén dudng thang SA. Chiing minh ring v6i moi m >0 dién tich
tam gidc OBH nho hon 4.
Cau 174(Du bi_04)
Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho A(1;2;1), B(3;—1;2). Cho dudng thang (d) va mit
phang (P) c6 céc phuong trinh:
(d):?: y—12 - 224, (P):2x—y+2+1=0
1. Tim toa do diém C doi xdng v6i diém A qua mat phang (P).
2. Viét phuong trinh dudng thang (A) di qua diém A, cat dudong thang (d) va song song véi
mat phang (P).
3. Tim toa do diém M thudc mp(P) sao cho tong khoang cich MA + MB dat gid tri nho nhat.
Cau 175(Du bi_05)
Trong khong gian v61 hé toa d0 Oxyz cho lang tru ding OAB.O’A’B’ v6i A(2;0;0),
B(0;4;0), O’(0;0;4).
1. Tim toa do cdc diém A’, B’. Viét phuong trinh mit cdu di qua bon diém O, A, B, O’.
2. Goi M Ia trung diém ctia AB. Mt phang (P) qua M vuong géc véi O’A va cat OA, AA’ lan
luot tai N, K. Tinh do dai KN.
Cau 176(Du bi_05)
Trong khong gian v6i hé toa do0 Oxyz cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ vé61 A(0;0;0),
B(2;0;0), D’(0;2;2).
1. X4c dinh toa do cdc dinh con lai cta hinh lap phuong. Goi m 1a trung diém ctia BC. Ching
minh ring hai mat phang (AB’D’) va (AMB’) vuong géc véi nhau.
2. Chitng minh ring ti s6 khoang cach tir diém N thudc dudng thang AC’(N # A') t6i hai mat
phang (AB’D’) va (AMB’) khong phu thuoc vao vi trf ctia N.
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