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Chuyén de LTbH

Ung dung dao ham, cac bai toan lién quan

GIAI TICH

Van dé 1: Giatrilé&n nhat, gia tri nhé nhat caa ham sé

Bai 1) Tim GTLN, GTNN (néu cd) cua cac ham sb sau:

1) y=X++4- x?

2) y= x+1
VX +1
3 y= In?x

X
4) y=x° +4(l- x2)3 trén doan [-1; 1]
5) y=sinx- cos’ X+ 2

trén doan [-1; 2]

trén doan [ZL' e3]

6) y=2sinx- ;‘rsinSX trén doan [O; p]

X+1
7y=——"—
)y X2 +x+1

cosx+1
8) y=

cos? X +cosx+1
Qy=+X-2++4- X

10) y=(2+x)"° - (2- x)*° trén doan [-2; 2]

Bai 2) Tim mdé:
a Miny =4 voi y:(x2+x+m)2
[-2:2]

b) GTLN ciahamsb y = f(x) =|-

11) y=

1
Jsinx ++/cosx
12) y:m- \Jcosx
COS” X +SiN XCOSX
1+sin® x
14) y = cosx(1+ sin x) trén doan [O; 2p]

13) y=

15) y = cosQ % ¢ s@ 01

1+ X° g e1+x 17}
1+sin® x+cos® x
1+sin® x+ cos” x
17)y:Li+ 4-66Li+y2 B +y(x y#0)
y X y° X*g y X
18)y:‘X3+3X2-72x+9q trén doan [-5; 5]

16) y =

Bai 3) Tim mdé bét phuong trinh /(4 +x)(6- x) £ x* - 2x+m nghiém dting " x1 [- 4;6]

Bai 4) Chung minhrang" xI R, tacd: 1+ Cosx + ;COSZX + ;COSSX >0

Bai 5) Timmdé sin® x +cos’ x- m(sinx+cosx)- sinx.cosx(sinx+cosx)3 0 " x1 goi

Bai 6) Tim tat ca cAc giatri ciamdé cos2x+mcosx+43 0

o iy anid

"xI R

Bai 7) Cho a, b, c1&3 sb duong thoaman diéu kién a? + b? +c? = 1. Chirng minh:

2a2+2b2+ 2C233\/§
b +c® c°+a°~ a“+b 2

Bai 8) Tim diéu kién caamdé phuong trinh v/ x> + 2x- m=2x- 1 (1)

a) Cé nghiémthyc  b) C6 mot nghiém thuc

¢) Co hai nghiém thuc phan biét

Bai 9) Tim mdé phuong trinh +/x- 1++/3- x - \/(x- l)(3- x) =m c6 nghi¢m thyc.

ix*-3x£0
Bai 10) Tim mdé hé bat phuong trinh |

3

c6 nghiém.

-m*+4m3 0
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Van dé 2: Tinh don diéu cia ham sé
3

.. . 2 L a £ X " . y PO L e
Bai 1) Timmdé hamso y = - §+mx2 - 4x- 1 ludn nghich bien trén mién xac dinh.

3
Bai 2) Timmdé hams5 y = (m+ 2)); - (m+2)x? +(m- 8)x+m’ - 1 nghich bién trénR.

X2 +2(m+1)x+2
X+1

Bai 3) Chohamsd y = . Véi giatri ndo caam thi ham sb ddng bién trong (0; +¥)

Bai 4) Tim céc giatri chamdé ham sb y = 2x° +3x? + 6(m+1)x+ m? giam trén (-2; 0)

. +
Bai 5) Cho ham s y = ™ *2
X+m
a) Timmadé y tang trén (1; +¥) b) Tim mdé y giam trén (-¥; 0)

Bai 6) Tim tat ca cac giatri ciamdé hamsb y = :l%(m2 -1+ (m- D)x? - 2x+1
a) nghich bién trén R b) nghich bién trén khoang (0; +¥)

2x% - 3Xx+m

L Véi giatri ndo ciam thi ham sb ¢ong bién trong (3; +¥)
X -

Bai 7) Choham s y =

Bai 8) Tim c&c giatri chamdé ham b y = ;(m+1)x3 - (2m- 1)x* +3(2m- 1)x+1 nghich bién (-1; 1)

XZ - 2mx+3m?
X- 2m

Bai 9) Tim cé&c giatri ciamdé hamsd y = ddng bién trén khoang (1; +¥)

N P . 2 A X XZ - 2X+ m . e N
Bai 10) Xacdinhmdé hamso y = Tl nghich bién trén doan [-1; O]

Bai 11) Xac dinthmdé ham 5 y = x* - 3(m- 1)x? +3m(m- 2)x+1 ddng bién trén tap hop cac giatri cia
xsao cho 1£ |X £ 2

Bai 12) Tim tit ca c4c giatri caatham sd mdé ham sb y = x® +3x® + mx+m nghich bién trén doan c6 do
dai bang 1.

Gv: Nguyén Luong Thanh — (N&m hgc 2007 —2008)



Chuyén dé LTPH Ung dung dao ham, cac bai toan lién quan GIAI TiCcH

Van dé 3: Cwc tri ca ham sé
Bai 1) Timmadé ham sb y = mx® + 3x* +5x + m dat cuc dai tai x =2
AN e x> +mx+1 L
Bai 2) Timmdé hamsb y = dat cuc dai tai x =2
X+m

Bai 3) Chohamsd y = (m+ 2)x3 +3x? + mx+m. Tim mdé ham sb c6 cuc dai vacuc tiéu?
. N 14 l l N A BN 14 7 . - 2 N
Bai 4) Cho ham s6 yzémx3 - (m- l)x2 +3(m- 2)x+§.T|m mdé ham sb ¢O cuc dai, cuc tieu va Xeg<Xct

mx? +(2- 4m)x+4m- 1
x-1

Bai 6) X4c dinhmdé hamsd y =- x* + 2mx® c6 3 cyc tri

Bai 5) Xac dinhmsao cho hamsd y = c6 hai cyc tri trong mién x>0

x? +(2m+3)x+m? +4m
X+m

Bai 7) Tim tat ca c&c giatri chamdé hamsd y = co hai cyc tri va giatri cac
diém cuc tri trd diu nhau.
X*+mx- m+8

x-1
ham sb ¢ Vvé hai phiaduong thang 9x- 7y- 1=0

Bai 8) Choham sd y = . X&c dinh céc giatri ciam dé diém cuc dai va cyc tiéu cuado thi

Bai 9) Cho ham s y = 2x° +3(m- 1)x* + 6(m- 2)x- 1. Xéc dinh m dé ham sb c6 cuc dai, cuc tiéu valap
phuong trinh dudng thing qua cac diém cuc dai va cuc tiéu caadd thi ham sb.

- X2 +mx- m?

Bai 10) Cho ham sb y = . Xé&c dinh m @& ham sb ¢6 cuc dai va cuc tiéu. Khi d6 hay viét

X-m
phuong trinh duong thing di quadiém cuc dai va cuc tiéu ciaham sb.

Bai 11) Cho ham sb: y = x* - 3x* + m’x +m. Tim tat ca c&c gia tri cia m dé ham sb ¢o cuc dai, cuc tiéu

va céc dieém cuc dai, cuc tieu cuado thi ham s6 doi xirng nhau quaduong thang y = 2 X- 2
2
.. . X" -2mx+m ., 2. . . L ez - 2
Bai 12) Cho ham s0 y=————————. X&ac dinh m d¢ duong thang di qua cac diém cuc dai va cyc tiéu
X+m
cuadd thi ham sd tao véi céc truc toadd mot tam giac co dién tich bang 1.
.. N z X2+2mX+2 N ~ cZ e, 22X PRI A z 1R H HPS
Bai 13) Chohamso y = —l . Tim c&c giatri caam dé do thi ham so co diém cuc dai, diém cuc
X+

tiéu cach déu duong thing X +y+2=0
Bai 14) Cho ham s6 y = mx+ —. Tim mdé ham so ¢0 cuc tri va khoang céch tir diém cyc tiéu den tiém can

xién caadd thi ham sb bang

SN

X2 +(m+1)x+m+1
x+1
c6 diém cuyc dai, diém cyc tiéu vakhoang céch giira hai diém d6 bang +/20.

Bai 15) Cho ham s y = . Chirng minh rang véi m bt ky, do thi ciaham sd ludn luén
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X2 +

Bai 16) Cho ham sb y = . Tim m dé ham sb c6 cuc dai va cuc tiéu. Véi gia tri ndo caa m thi

khoang céch giira hai diém cyc tri caadd thi ham s bang 10?
X* +(2m+1)x+m? + m+4
2(x+m)

gitta hai diém cyc tri caadd thi ham sd ¢4 cho.

Bai 17) Cho ham s6 y = . Tim m dé ham sb 6 cyc trj va tinh khoang cé&ch

Bai 18) Cho ham s y = x* - 2m°x* +1. Tim mdé d6 thi ham sd c6 badiém cuc trj laba dinh cia mot tam

gi&c vubng can.

Bai 19) Cho ham sb y = x® - 2mx® + m*x- 2. Tim mdé ham sb dat cyc tiéu tai x = 1.

x> +2mx+1- 3m?
X- m

Bai 20) Cho ham sb y = . Tim m @é ham s ¢6 hai diém cuc tri nam vé hai phiatruc

tung.
x? - (3m+2)x+m+4

x-1
diém CPb, CT ciiadd thi nho hon 3.

x? - (m+3)x+3m+1
X-1

Bai 21) Choham b y = . Tim m dé ham sb c6 CPb va CT va khoang cé&ch giira hai

Bai 22) Cho ham sb y = . Tim mdé ham s 06 CPb vaCT va céc giatri Cb, CT cua
ham s cling am.

Bai 23) Choham sd y = (x- m)(x2 - 2X- m- l). Tim m dé ham sb c6 cuc dai, cuc tiéu va hoanh do diém
cuc dai Xeg, hodnh d6 diém cuc tiéu Xq thoa | Xea . Xef| = 1

x? - (2m+5)x+m+3

x+1
d6 ladiém cyc dai hay cuc tiéu caadd thi.

Bai 24) Choham b y = . Tim m dé ham sb ¢6 cyc trj tai diém x>1. Hay xéc dinh

Bai 25) Cho ham sb y = x* - 2mx* + m- 1. Tim m dé d6 thi ham sb ¢ ba diém cuc tri tao thanh ba dinh

caa mot tam giéc déu.

x? +2(m+1)x+m? +4m
X+2

diém cuec tri caado thi cung vai goc toado O tao thanh mot tam giac vudng tai O.

Bai 26) Cho ham sb y = . Tim mdé ham s ¢ cyc dai va cuc tiéu, dong thoi céc

Bai 27) Cho ham sb y =- x®+3x° +3(m2 - l)x- 3m? - 1. Tim m dé ham s5 ¢6 cuc dai, cuc tiéu va cac
diém cyc tri cuadd thi ham sd cach déu goc toads O.
X% +2(m- 1)x+2- m

Bai 28) Cho ham sb y =
x-1

. Tim m dé ham s ¢6 cyc dai, cuc tiéu va c&c giatri cuc

dai, cuc tiéu cuing dau.

. s X*-mx+2m-1 _ - . o . .
Bai 29) Choham s6 y = 1 . Tim mde tiém can xién ciaa do thi ham so di qua goc toado va
mx -

ham sb ¢6 cuc tri.
X* + m’x+2m’ - 5m+3
X

Bai 30) Cho ham sb y= (m>0). Tim m dé ham s6 ¢ diém cyc tiéu thuoc

khoang (0; 2m).
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Van dé 4: Sw twong giao cda hai d6 thj ham sé

. .2 mx’ +x+m _ e
Bai 1) Cho ham so yzil.Tlm m dé do thi ham so cat truc hoanh tai hai diém phan biét va hai
X-
diém d6 c6 hoanh d6 duong.
N A x X2'2X+4 ~ 2 \ 2 Lo aX P o A Aoy -
Bai 2) Cho ham s6 y:72' Tim mdé duong thang (d): y =mx+2- 2m cat d6 thi caaham s tai
X-
hai diém phan biét.
N N X 'X2+3X'3 ~ X \ 2 < PUTICETSN I Loge R
Bai 3) Cho ham s6 y:2(—l)' Tim mdé duong thang y = m cat do thi ham so tai hai diem A, B sao
X-
cho AB =1.
2
. - 4x+ . . L .
Bai 4) Cho ham s y:W.Dinhmdéduangthang(d): mX- y- m=0 cit b thi tai hai diém
-X+

phan biét A, B. X&c dinh mdé AB ngan nhat.

Bai 5) Cho ham s y =x* - mx* + m- 1. Xéc dinh m sao cho d6 thi ham sd cit truc hoanh tai bn diém
phan bit.

Bai 6) Cho ham sb 'y = (x- 1)(x? + mx+m). Tim mdé dé thj ham b cit truc hoanh tai badiém phén biet.
Bai 7) Cho ham sd y = 2x® - 3x® - 1. Goi d la duong thang di qua diém M(0; -1) va cé hé sb goc bang k.
Tim k dé duong thing d cat do thi tai badiém phan biét.

Bai 8) Chohamsb y = x® - 3x+ 2. Goi (d) laduong thang di quadiém A(3; 20) vaco hé sb goclam. Tim
mdé duong thang d cit do thi tai badiém phan biét.

Bai 9) Cho ham 6 y = (x- 1)(x? - 2mx- m- 1). Tim m dé d& thi ham sb cit truc hoanh tai 3 diém phan
biét c6 hoanh d6 I6n hon -1.

- N 4 2 ~ ., . 14 2 2 7 \
Bai 10) Chohamsd y==-x%- x° - 4x+2. Tim giatri ciatham s m dé duong thang y:mx+§ cat db

thi tai 3 diém phan biét.

N Y A X2 +4X+l N z -z . 5 A \ M < A .
Bai 11) Choham s y = T x+2 Tim céc giatri ciam dé duong thang (d): y =mx+2- m cat d6 thi
X+
ham sb tai hai diém phéan biét thuoc cling mot nhanh caa do thi.
N 3 A x*+mx- 1 ~ 2 \ 2 e aA g pa AL s s a2
Bai 12) Choham so y = Tl Tim m dé duong thang (d): y = mcat do thi ham so tai hai diem A, B
X-
sao cho OA ~ OB.
2x% - 3X

Bai 13) Cho ham s y = S Tim m dé duong thingy = 2mx - mcit do thi tai hai diém thuoc hai
X -

nhanh caadd thi.
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. N X+1
Bai 14) Chohamso y = 1
X-

a) Goi (d) laduong thang 2x- y+m=0. Chirng minh (d) ludn cit (C) tai hai diém phan biét A, B
trén hai nhénh cua (C)
b) Tim mdé do dai doan AB ngin nhit.

(©).

Bai 15) Cho ham sb y = x+ 2+—l. Tim m dé duong thing y = m(x+1)+1 cit d6 thj tai hai diém c6
X+

hoanh d¢ tra dau.

Bai 16) Tim m dé d thi ham s y=x*+(m+1)x* + 2mx+m? cét truc hoanh tai 3 diém phan biét co

hoanh do am.

Bai 17) Cho ham b y=x° - 3mx? +3(m? - 1)x- m? +1. Tim m dé dé thi ham s6 cét truc hoanh tai 3

diém c6 hoanh do duong.

Bai 18) Cho ham sb y = x® + mx + 2. Tim mdé do thi ham s cat truc hoanh tai duy nhit mot diém.

x? +(m+2)x- m

X+1
s tai hai diém ddi xtrng nhau qua dudng phan gidc cia goc phan tu thar nhat.

Bai 19) Cho ham sb y = . Xé&c dinh m dé cho duong thing y = - (x+4) cit dd thi ham

2
Bai 20) Cho ham s y= X~ %= 3 (g
a) Chirng to duong thang (d): y =- X+ m lubn cat (C) tai hai diém M, N thudc hai nhanh cua (C)
b) Binhmdé M, N dbi xing nhau quaduong thangy = x.

2
Bai 21) Cho (C): y:XJ’Xl'?’ va(d): y=- x+m

a) Timmadé (d) cit (C) tai hai diém M, N vado dai MN nho nhat.

b) Goi P, Qlagiao diém caa(d) vahai tiém can. Cm: MP= NQ
Bai 22) Cho ham s y = 2x° +2(6m- 1)x* - 3(2m- 1)x- 3(1+2m). binh m dé dd thj ham b cét truc
hoanh tai badiém phan biét co tong c&c binh phuong c&c hoanh d¢ bang 28.
Bai 23) Cho ham sb y = x*- 3x” - 9x+m. Xé&c dinh m dé dd thi ham sb cét truc hoanh tai ba diém phan
biét véi hoanh d6 lap thanh cap s cong.
Bai 24) Cho ham sb y = x* - 2(m+1)x? + 2m+1. X4c dinh mdé d thi ham sb cit truc hoanh tai bdn diém
phan biét véi hoanh do 1ap thanh mot cap sd cong.
x? +(m+2)x- m

X+1
M, N sa0 cho M, N cling véi goc toadd O tao thanh tam gidc déu OMN.

Bai 25) Cho ham sd y = . Tim m dé duong thang (d): y = -x — 4 cat d6 thi tai hai diém
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Van dé5: Swtiép xtc va phwong trinh tiép tuyén caa dé thi ham sé

(2m- 1)x- m?

B . Tim m dé d6 thi caa ham sb tiép xuc véi duong thing y = X.
X -

Bai 1) Chohamsb y =

Bai 2) Choham sb y = ;XS - 2x* + 3X. Viét phuong trinh tiép tuyén (d) caado thi tai diém udn va ching
minh rang (d) latiép tuyén caado thi ¢ hé sb goc nho nhit.

. . 4 1 m 1 . © a2 A L s : N
Bai 4) Choham s y = éxs - EXZ +§. Goi M ladiém thuoc db thi ciaham s6 o hoanh d6 bang -1. Tim

m dé tiép tuyén caadd thi tai diém M song song véi duong thang 5x- y =0.
Bai 5) Cho ham sb y = - x® +3x* - 3. Viét phuong trinh tiép tuyén véi d thi cia ham sb biét ring céc tiép

A a A 2 1
tuyén nay vudng goc véi duong thang y = 9 X+2

Bai 6) Cho ham sb y = . Goi | 1a giao diém hai duong tiém can caa (C). Tim diém M thudc (C) seo
X -

cho tiép tuyén cia (C) tai M vubng goc véi duong thang IM.
Bai 7) Choham s5 y = x+ —. Viét phuong trinh céc tiép tuyén cua (C) di quadiém M(-1; 7)
X

X*+x+1 L .7 . s
— . Viét phuong trinh duong thang di quadiém M(-1; 0) vatiep xuc vai do

Bai 8) Chohamsb y =
thi ham s da cho.
X? +2X+2

Bai 9) Cho ham sb yzil. Goi | la giao diém caa hai tiém can cua db thi. Chirng minh rang
X+

khéng co tiép tuyén ndo cua (C) di quadiém I.
Bai 10) Cho ham sb y=- x*+(2m+1)x? - m- 1. Tim m dé db thi ham s5 tiép xdc véi duong thing
y=2mx- m-1

2

X“+x-1 .. iz . 2 iz PP f

12 Viet phuong trinh tiép tuyen cua (C) biét tiep tuyen d6 vudng goc Vo
X+

Bai 11) Choham sb y =
tiém can xién cua (C).

_ L X2H2X+2 e VI PSR iy
Bai 12) Cho ham s6 yzil. Goi | latém doi xrng cua do thi (C) vaM lamot diem trén (C). Tiep
+

tuyén caado thi tai M cat tiém can dang vatiém can xién tai A vaB.
a) Chirng to rang M latrung diém caa AB.
b) Chirng té rang tam gi&c IAB c6 dién tich khéng phu thugc vao M.

Bai 13) Cho hamsb y=x+1+ . Tim nhitng diém trén @ thi (C) c6 hoanh do Ién hon 1 sao cho tiép

X -
tuyén tai diém dé tao vai hai duong tiém can mot tam giée 6 chu vi nho nhét.
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Bai 14) Cho ham s y = x* - 3x. Tim nhitng diém trén duong thing y = 2 matir d6 ké dugc batiép tuyén
toi do thi.

. N I4 2X2 + X+ l ~ A A 7 7 A . = L 7
Bai 15) Choham sb y = BT Tim nhirng diém trén Oy sao cho tir d6 co thé ké dugc hai tiep tuyen
X+

t6i @6 thi ham sb va hai tiép tuyén dé vudng goc vai nhau.
(Bm+1)x- m’ +m

, X+ m
tuyén s€ song song véi duong thangy + 10 = x.

Bai 16) Choham sb y = . V6i giatri ndo ciamthi tai giao diém caado thi véi Ox, tiép

Bai 17) Tim céc diém trén truc hoanh ma tir d6 v& dugc ba tiép tuyén ciado thi y = x® +3x? trong d6 co
hai tiép tuyén vuéng goc véi nhau.

Bai 18) Ching minh rang do thi ham s y = - x* + 2mx? - 2m+1 udn di quahai diém cb dinh A vaB. Tim
m dé céc tiép tuyén tai A vaB vubng goc véi nhau.

Bai 19) Cho ham s y = x+ 11 . Chang minh rang qua A(1; -1) ké duoc hai tiép tuyén véi (C) va hai tiép
X

tuyén d6 vuéng goc véi nhau.
x?+x- 2

Bai 20) Tim M trén d6 thi ham s6 y = sa0 cho tiép tuyén tai M cit céc truc toa do tai A, B tao

thanh tam gi&c vudng can OAB (O lagbc toadd).
2x-1
X: 1 , ,
cantai A, B. Goi | lagiao diém 2 tiém can. Chung minh M latrung diém AB vadién tich AIAB khong doi.

Bai 21) Cho ham s y = (C). Cho M bit ky trén (C) c6 xm = m. Tiép tuyén caa (C) tai M cat 2 tiém

Bai 22) Cho ham s6 y = x® +3x? + mx +1 (Cy). Tim m dé (Cp) cit duong thing y=1 tai 3 diém phan bist
C(0;1), D, E. Tim mdé c&c tiép tuyén cia (Cry) tai D va E vudng goc.

X+1 N ~ .2 A R TP R . n
(C). Tim nhirng diém trén tryc tung matr moi diém do chi ké dugc dung mot

Bai 23) Choham sd y =
x-1

tiép tuyén dén (C).
Bai 24) Cho ham sd y = x* - 6x? +5. Cho M1 (C) véi xy = a. Tim céc giatri ciaa dé tiép tuyén caa (C) tai
M cit (C) tai hai diém khéc M.
X+3

x-1
caa (C) tai A vaB. Ching minh Mg latrung diém cua AB.

Bai 25) Cho ham sb y = (C). Cho diém Mo(xo; Yo)I (C). Tiép tuyén cia (C) tai Mo Cit cac tiém can
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