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Trdn Si Tung

Khéi da dién
CHUONG 0
ON TAP HINH HOC KHONG GIAN 11
[ 1. QUAN HE: SONG SONG )
1. Hai dudng thing song song
a) Pinh nghia: all b {Z 2 bC:(Pé
b) Tinh chat
(P)#(Q)# (R)
i N (P)N(Q)=d
(D0 =0 b dong qu e {(P)>a(Q)ob= [Zl faib
(@ N(R)=c all® o

azb
.{a//c,b//c:a//b

2. Pudng thing va mit phing song song

a) Dinh nghia: d/(P) =dN(P) =2
b) Tinh chat
L [daP)d' c(P) i)
{d//d' =4l (P {(Q):d,(Q)m<P)=a3d”“
[P n©)=d
{(P) a1
3. Hai mat phang song song
a) Dinh nghia: (P)//(Q) & (P)N(Q) =T
b) Tinh chat
(P)>a,b (P)#(Q) Q) I (R)
eanb=M =P)[ Q) e(P)|(R)=P)|[(Q) e (P)N(Q)=a=allb
all (Q).b]l (Q) Q) Il (R)

(PYN(R)=b
4. Chitng minh quan hé song song

a) Chitng minh hai dudng thang song song
C6 thé st dung 1 trong cdc cdch sau:

o Chitng minh 2 duong thdng dé dong phdng, réi dp dung phiong phdp chitng minh
song song trong hinh hoc phdng (nhu tinh chdt duong trung binh, dinh li Talét ddo,

)
o Chitng minh 2 duong thdng dé ciing song song vdi duong thdng thit ba.
e Ap dung cdc dinh 1i vé giao tuyén song song.

b) Chitng minh dudng thing song song véi mit phing
DPé chitng minh d || (P), ta chitng minh d khéng ndm trong (P) va song song vdi mot
duong thdng d’ nao dé nam trong (P).

¢) Chitng minh hai miit phiing song song

Chitng minh mdt phdng nay chita hai duong thdng cdt nhau lan lugt song song véi hai
duong thdng trong mdt phdng kia.
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[ IL. QUAN Hi! VUONG 6OC |
1. Hai dudng thing vudng géc

a) Pinh nghia: a l b (a,b) =90°

b) Tinh chat

e Gia st u 1a VITCPctaa, v 1a VICPciab.Khidd a Lb< 1uv=0.
.{b//c =alb

alc
2. Pudng thing va mit phing vudng géc
a) Pinh nghia: d_L(P)e=dla Yac(P)
b) Tinh chat
o Pidu kian d& dute 2 o z  Ja,bc(P),anb=0
Diéu kién dé duong thang L mat phang: {d Ladlb =d 1 (P)
. all b . azb
{(P)J_aj(P)lb {aL(P),bL(P):Ml//b
. /(P (O . J(P)=(Q)
{aJ_(P) =al(Q) {(P)La’(Q)LGS(P)//(Q)
. Jall (P) . Jaz(P)
{bL(P)jbla {aib,(P)Lb:a//(P)

e Mit phing trung truc ciia mot doan thing 12 mit phing vudng géc v6i doan thing
tai trung di€m clia né.

Mt phdng trung truc ciia doan thdng la tdp hop cdc diém cdch déu hai diu miit ciia
doan thdng dé.

¢ Dinh li ba duéng vudng goc

Cho a £ (P),bc(P), a’1a hinh chi€u ctia a trén (P). Khidé6 bla<b.la’

3. Hai miit phing vudng géc

a) Dinh nghfa: (P) 1(0) = ((P).©@)=90"
b) Tinh chat

e Piéu kién d€ hai miit phiang vudng géc véi nhau: {ZPJ)_ ?QC; = (P) L(Q)
(P)L(Q)
,%mL@Mmﬂ@ﬁw:aL@) elAc(P)  =ac(P)
ac(P)alc asA,al(Q)
(P)n(Q)=a
e {(P)L(R) =al(R)
Q) L(R)

4. Chitng minh quan hé vudng géc
a) Chitng minh hai dudng thing vudng géc
Pé chitng minh d L a, ta ¢6 thé st dung 1 trong cic cich sau:
e Chitng minh géc giita a va d bang 9.
e Chitng minh 2 vecto chi phuong ciia a va d vudéng goc vdi nhau.
e Chitng minh d L b ma b |l a.
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e Chitng minh d vuong géc vdi (P) va (P) chita a.
e Sit dung dinh li ba duong vuong goc.
o Sit dung cdc tinh chdt ciia hinh hoc phdng (nhu dinh Ii Pi—ta—go, ...).
b) Chiing minh dudng thing vudng géc v6i mit phing
Pé€ chitng minh d L (P), ta ¢6 thé chitng minh bdi mdt trong cic cich sau:
o Chitng minh d vuéng goc vdi hai dwong thdng a, b cdt nhau ndm trong (P).
e Chitng minh d vuong géc vdi (Q) va (Q) // (P).
e Chitng minh d //ava a L (P).
e Chitng minh d < (Q) véi (Q) L (P) va d vuéng géc vdi giao tuyén c cia (P) va (Q).
e Chitng minh d = (Q) N (R) vdi (Q) L (P) va (R) L (P).
¢) Chitng minh hai miit phiing vudng géc
bé chirng minh (P) L (Q), ta c6 thé chitng minh bdi mot trong cac cdch sau:
o Chitng minh trong (P) c6 mot duong thing a ma a L (Q).

e Chitng minh ((P),(0)) = 90°

[ 111 GOC - KHOANG CACH )

1. Géc
a) Goc giita hai dudng thing: a//a', bl//b' = (c;,\b) = (a/',;')
Chii §: 0°< (a,b) <90°
b) Géc giita dudng thing véi mit phiing:
e« N&u d L (P) thi (4,(P)) = 90".

o« N&u d £ (P) thi (d,(P)) = (d.d") v6i &’ 1a hinh chi&u ciia d trén (P).
Chiy: 0°< (4,(P)) <90°

al(P)
b 1(Q)

ac(P)alc
bc(0),blc

¢) Géc giita hai mit phing { —(P).,©@)=(ab)

o Gid st (P)  (Q) = c. Tir I & ¢, dung { = (.©@)=(ab)

Cha §: 0° <((P),(@)) <90°
d) Dién tich hinh chi€u ctia mjt da gidc
Goi S 1a dién tich cia da gidc (H) trong (P), S’ 1a dién tich ctia hinh chi€u (H') cta (H)

rén (Q), 0 = ((P),(0)). Khi do:

2. Khoang cach
a) Khoang cich tir mot di€m d&én dudng thing (mdt phdng) bing dé dai doan
vubng goc vé tir diém dé dén duong thdng (mdt phdng).

b) Khoang cich giita dudng thing va miit phing song song bing khodng cdch tir
mot diém bdt ki trén duong thdng dén mdt phdng.

¢) Khoang céch giita hai miit phang song song bdng khodng cdch tir mot diém bat ki
trén mdt phdng nay dén mdt phdng kia.
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d) Khoang cich giita hai dudng thing chéo nhau bing:

e D6 dai doan vudng géc chung ciia hai duong thdng do.

e Khodng cdch giita mot trong hai duong thdng véi mdt phdng chita duong thdng kia
va song song véi duong thdng thit nhdt.

e Khodng cdch giita hai mdt phdng, ma méi mdt phdng chita duong thdng nay va
song song vdi duong thdng kia.

IV. Nhie lai mét sé cong thiie
trong Hinh hoe phang

1. Hé thi'c lugng trong tam giac
a) Cho AABC vudng tai A, c6 dudng cao AH.
1 1 1
= +
AH®  AB® AC?
b) Cho AABC c6 d0 daiba canh 1a: a, b, c; d§ dai cdc trung tuyén la m,, my, me; bdn
kinh duong tron ngoai tiép R; bdn kinh duong tron néi tiép r; nita chu vi p.
e Dinh li hAm s& cosin:
a’=b> +c° - 2bc.cosA; b? =c* +a* —2ca.cos B; c? =a* +b* —2ab.cosC

a b c

e AB> +AC?> =BC? o AB>=BC.BH,AC>=BCCH o

e Dinh 1i hAm s& sin: ——=——=——=2R
sind sinB sinC
e Cong thitc do dai trung tuyén:
5 b*+c* 5 +ad® b
m; = ——imy = :
2 4
2. Cac cong thiic tinh dién tich

a) Tam giac:

2

2_c12+b2 c

im
2 4 ¢ 2 4

e S= la.ha = lb.hb = lc.hc e S= lbcsinA = lca.sinB = labsinC
2 2 2 2 2 2
0S=a—bc e S=pr OS=\/p(p—a)(p—b)(p—c)
4R
e AABC vuong tai A: 2§ =AB.AC =BC.AH
2
e AABC déu, canh a: S = a f
b) Hinh vudng: S =d’ (a: canh hinh vuong)
¢) Hinh chir nhit: S=ab (a, b: hai kich thudc)
d) Hinh binh hanh: S = ddy x cao = AB.AD.sinBAD
e) Hinh thoi: S = AB.AD.sinBAD = %AC.BD
f) Hinh thang: S = %(a + b).h (a, b: hai ddy, h: chiéu cao)

1
g) Tt gidc c6 hai duong chéo vudng géc: S = EAC.BD
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; CHUONG I
KHOI DA DIEN VA THE TiCH CUA CHUNG

1. Thé tich ctia khéi hop chit nhat:
véi a, b, c 1a ba kich thuc cia khdi hop chit nhat.
2. Thé tich ciia khdi chép:

diy .h| v6i Sasy 12 dién tich ddy, h 1a chiéu cao ctia khdi chop

v=is
3

3. Thé tich ctia khéi ling tru:
V=S iy
4. Mot sé6 phuong phap tinh thé tich khéi da dién
a) Tinh thé tich biing cong thiic
e Tinh cdc yéu t6 cdn thiét: dé dai canh, dién tich ddy, chiéu cao, ...
o Sit dung céng thitc dé tinh thé tich.
b) Tinh thé tich biing cich chia nhé
Ta chia khéi da dién thanh nhiéu khéi da dién nhé ma cé thé dé dang tinh dugc thé
tich ciia ching. Sau dé, cdng cdc két qud ta duoc thé tich ciia khéi da dién can tinh.
¢) Tinh thé tich biing cdch bd sung
Ta c6 thé ghép thém vao khoi da dién mot khéi da dién khdc sao cho khéi da dién
thém vao va khéi da dién mdi tao thanh cé thé dé tinh duoc thé tich.
d) Tinh thé tich biing cong thiic ti s& thé tich
Ta c6 thé van dung tinh chdt sau:
Cho ba tia Ox, Oy, Oz khéng dong phdng. Véi bdt ki cdc diém A, A’ trén Ox; B, B’
trén Oy; C, C'trén Oz, ta déu co:
Vouse _ OA OB OC

Voyge OA' OB OC'

h vO1 S44y 1a di€n tich day, h 1a chiéu cao ctia khdi lang tru

* B3 sung
e Dién tich xung quanh ciia hinh ling tru (hinh chép) bdng tdng dién tich cdc mdt bén
e Dién tich toan phan cda hinh ling try (hinh chép) bing tdng dién tich xung quanh
vdi dién tich cdc dady.

Bai 1. Cho hinh chép tif gidc déu S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a. Géc giita
mit bén va mit ddy bing o (45° < o < 90%). Tinh thé tich hinh chép.

HD: Tinh h = %atana = V:écf tan o

Bai2. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh vudng canh 2a, canh
bén SA = a\/g. Mot mit phing (P) di qua AB va vudng géc v6i mp(SCD) 1an lugt cit
SC va SD tai C’ va D'. Tinh thé tich ctia khdi da dién ADD'.BCC'.
HD: Ghép thém khdi S.ABC'D' vao khoi ADD'.BCC' thi dugc khéi SABCD
5a3\/§

6

=V=
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Bai 3. Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 SA = x, BC =y, cdc canh con lai déu bing 1.
Tinh thé tich hinh chép theo x va y.
HD: Chia khoi SABC thanh hai khoi SIBC va AIBC (I la trung diém SA)

= V=%\/4—x2—y2

Bai4. Cho tit dién ABCD c¢6 cidc canh AD = BC =a, AC =BD =b, AB = CD = c. Tinh
thé tich tif dién theo a, b, c.
HD: Trong mp(BCD) ldy cdc diém P, O, R sao cho B, C, D lan luot la trung diém ciia

1
PQ, QR, RP. Chu )5 VAPQR = 4VABCD = gAPAQAR

=V =§\/(a2 +b2 =B+ —a®) P +a-bY)

Bai5. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, SA = 2a va SA L
(ABC).Goi M va N lan ludt 12 hinh chi€u clia A trén cdc dudng thzzlng SB va SC. Tinh
thé tich kh&i chép A. BCNM.

HD:

Voge SA SB'SC \sp2) 25 50

Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diy ABCD la hinh vudng canh 7cm, SA 1 (ABCD), SB
= 7~/3 cm. Tinh thé tich ciia khdi chép S.ABCD.

Bai7. Cho hinh ch6p S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A véi AB =3 cm, AC =
4cm. Hai mit phing (SAB) va (SAC) ciing vudng géc v6i mit phing ddy va SA = Scm.
Tinh thé tich kh&i chép S.ABC.

Bai 8. Cho hinh t& dién ABCD c6 AD L (ABC). Cho AC = AD = 4cm, AB = 3cm, BC =
Scm.

a) Tinh khodng céch tir A dé€n mp(BCD).
b) Tinh th€ tich t& dién ABCD.

Bai9. Cho ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 mp(ABC’) tao véi ddy mot géc 45° va
dién tich AABC' bing 49+/6 cm’. Tinh thé tich ling tru.

Bai 10. Cho hinh vudng ABCD canh a, cdc na dudng thing Bx, Dy vudng géc véi
mp(ABCD) va § vé cling mot phia d6i v6i mit phang dy. Trén Bx va Dy Ian lugt 14y
céac diém M, N va goi BM =x, DN =y. Tinh thé tich t& dién ACMN theo a, x, y.

Bai 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhiat v6i AB =a, AD = a \/5 , SA
1 (ABCD). Goi M,N 1an lugt 13 trung di€m ctda AD va SC, I 1a giao diém cia BM va
AC.

a) Chirng minh mp(SAC) L BM.
b) Tinh th€ tich cta khéi ti dién ANIB.

Bai 12. Cho hinh chép S.ABC cé ddy ABC la tam gidc déu canh a, SA = 2a vd SA L
(ABC). Goi M va N 1an lugt 12 hinh chi€u clia A trén cidc dudng thing SB, SC. Tinh thé
tich kh&i chép A.BCNM.

Bai 13. (A-08) Cho ling tru ABC. A’B’C’ ¢6 do dai canh bén bdng 2a, diy ABC 1a tam
gidc vudng tai A, AB = a, AC = a~/3 va hinh chi€u vudng géc cia A’ rén (ABC) la

2
Vi :&S_MS_N_[SAZJ 16 V:3a3\/§

trung di€m ctia BC. Tinh theo a thé tich ctia kh&i chép A’ ABC va cosin clia géc giita 2
dudng thing AA’ va B’C’.

Trang 6




Trdn Si Tung Khoi da di¢n

1
HD: V=—; cCoOSQ = —
2 ¢ 4

Bai 14. (B-08): Cho hinh ch6p S.ABCD c6 diy ABCD la hinh vudng canh 2a, SA = a, SB
= a+/3 va (SAB) vudng géc mit ddy. Goi M, N 1an lugt 13 trung diém AB, BC. Tinh
theo a thé tich ctia khdi chép S.BMDN va cosin clia géc giita hai dudng thing SM va

DN.
3
HD: Vza;/E; COS¢=§

Bai 15. (D-08): Cho ling tru diing ABC. A’B’C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng, AB = BC
= a, canh bén AA’ =a+/2. Goi M 1a trung diém ctia BC. Tinh theo a thé tich clia ling
tru ABC.A’B’C’ va khodng cdch giita 2 dudng thing AM, B'C.

Vid . _all
2 7
Bai 16. (A-07): Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, mit bén
SAD 1a tam gidc déu va nim trong mit phing vudng géc v6i ddy. Goi M, N, P 1an lugt

13 trung diém SB, BC, CD. Chittng minh AM L BP va tinh thé tich kh&i CMNP.

V3
96
Bai 17. (B-07): Cho hinh chép tif gidc déu S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a.
Goi E 12 di€m ddi xting ctia D qua trung di€m ctia SA; M la trung di€m ctia AE, N 1a
trung diém ctia BC. Chitng minh MN L BD va tinh khodng cdch giita hai dudng thing
MN va AC.

HD: V=

HD: V=

HD: =2

2
4
Bai18. (D-07): Cho hinh chép S.ABCD c¢6 didy ABCD 1a hinh thang vd&i

ABC = BAD =90°, BC = BA = a, AD = 2a. SAL(ABCD), 84 =a~/2. Goi H 1 hinh
chi€u vudng géc cia A trén SB. Chitng minh tam gidc SCD vudng va tinh khodng céch
tot H d&€n (SCD).

HD: d=—
3

Bai 19. (A-06): Cho hinh tru c6 cdc ddy 1a hai hinh tron tdm O va O’, ban kinh ddy bing
chiéu cao va bing a. Trén dudng tron ddy tdm O 14y di€m A, trén dudng tron ddy tAm
O’ 14y di€ém B sao cho AB = 2a. Tinh thé tich ctia khdi t dién OO’AB.
V3d?
12
Bai 20. (B-06): Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD Ia hinh chit nhdt véi AB = a,
AD = aﬁ, SA =a va SA L (ABCD). Goi M, N 1an lugt 1a trung diém cida AD, SC; 1 1a
giao di€m ctia BM va AC. Chiing minh ring (SAC) L (SMB). Tinh thé tich ctia khdi tif
dién ANIB.
a2

36
Bai 21. (D-06): Cho hinh chép tam gidc S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, SA =

HD: V=

HD: V=
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2a va SA 1 (ABC). Goi M, N lan lugt 1a hinh chi€u vudng géc clia A trén SB, SC. Tinh
thé tich ctia hinh chép A.BCMN.

3\/503
)
Bai 22. (Dy bi 1 A-07): Cho ling tru ding ABC.A;B;C; ¢c6 AB = a, AC = 2a, AA, =
2a\/§ va l§4\C=1200. Goi M 1a trung diém CC,. Ching minh MB | MA, va tinh
khodng cdch d tir A d&€n (A;BM).

3

HD:

HD:

Bai 23. (D bi 2 A-07): Cho hinh ch6p SABC c6 géc ((SBC),(ABC)) =60, ABC va SBC
1a cdc tam gidc déu canh a. Tinh theo a khodng céch tit B dé€n (SAC).

HD: g=22

NS

Bai 24. (Dy bi 1 B-07): Cho hinh chép S.ABCD c6 ddiy ABCD la hinh vuéng tim O, SA |
(ABCD). AB=a, S4= a\/E. Goi H, K 1an lugt 13 hinh chi€u vudng géc clia A trén SB,
SD. Chting minh SCL(AHK) va tinh thé tich cta tf dién OAHK.

B 24°

T 27

Bai 25. (Du bi 2 B-07): Trong mit phiang (P), cho nifa dudng tron dudng kinh AB = 2R va
di€m C thudc nita dudng tron d6 sao cho AC = R. Trén dudng thing vudng géc vdi (P)
tai A 14y di€m S sao cho ((SAB),(SBC)) = 60°. Goi H, K 14n lugt 12 hinh chi€u cda A
trén SB, SC. Chitng minh tam gidc AHK vudng va tinh thé tich tt dién SABC.

_RJs

RV

Bai 26. (Dy bi 1 D-07): Cho ling tru ding ABC.A;B,C; c6 ddy ABC la tam gidc vudng,
AB = AC =a, AA| = av/2. Goi M, N 1an lugt 13 trung di€m doan AA, va BC,. Chiing
minh MN 13 dudng vudng géc chung clia AA; vd BC,. Tinh thé tich clia t& dién

MA,BC;.
a2

12
Bai 27. (Du bi 2 D-07): Cho ling tru ding ABC.ABC; c6 tit ci cdc canh déu bing a. M
12 trung di€m clia doan AA,. Chitng minh BM L B|C va tinh khodng cich giita hai
dudng thing BM va B,C.
w0
10
Bai 28. (Dy bi 1 A-06): Cho hinh hdp ding ABCD.A'B'C'D' ¢6 cidc canh AB = AD = a,

o,

AA'= BAD 60°. Goi M, N 14n lugt 12 trung di€m clia cdc canh A'D' va A'B'.

HD:

HD:

HD: V=

HD:

Chiing mmh AC' 1 (BDMN). Tinh th€ tich kh&i ch6p A.BDMN.
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_3d
16

Bai 29. (Du bi 2 A-06): Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh chir nhat véi AB =
a, AD = 2a, canh SA vudng géc vdi ddy, canh SB tao véi mit phang ddy mot géc 60°.

a3

Trén canh SA 14y di€ém M sao cho AM = T Mit phing (BCM) cit canh SD tai N.

HD: Vv

Tinh thé tich kh&i chép S.BCMN.

Ve 103 2
27
Bai 30. (Dy bi 1 B-06): Cho hinh ch6p S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh a,
BAD = 60° , SA L (ABCD), SA =a. Goi C'1a trung di€m ctia SC. Mit ph:flng (P) di qua
AC' va song song véi BD, cit cic canh SB, SD Ian lugt tai B', D'. Tinh thé tich khdi
chép S.AB'C'D'.
a3
18
Bai 31. (Dy bi 2 B-06): Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' ¢c6 A'ABC la hinh chép tam gidc
déu, canh ddy AB = a, canh bén AA' = b. Goi o 12 géc giita hai mit phing (ABC) va
(A'BC). Tinh tano. va thé tich khoi ch6p A'.BB'C'C.
a*\3b? - d?
6
Bai 32. (Du bi 1 D-06): Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c¢6 canh ddy bing a. Goi SH
12 dudng cao ciia hinh chép. Khodng cachs tir trung di€m I cia SH dén mit phing
(SBC) biing b. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.
3
HD:  v=2__9Pb

3 Ja? —16p>

Bai 33. (Du bi 2 D-06): Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh biing a va diém K

HD:

HD: V=

HD: V=

2 2 . .
thudc canh CC’ sao cho CK = ga. Mit phang (o) di qua A, K va song song vdi BD,

chia khdi 14p phuong thanh hai khdi da dién. Tinh thé tich ctia hai khéi da dién do.
3 3
HD: V=% v, =2
3
Bai 34. (Du bi 04): Cho hinh chép S.ABC c6 SA = 3a va SB L (ABC). Tam gidc ABC cé
BA =BC =a, géc ABC biing 120°. Tinh khodng cdch tir diém A d&n mit phing (SBC).
Bai 35. (Du bi 03): Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B, AB = a,
BC = 2a, canh SA vudng géc véi ddy va SA = 2a. Goi M 1a trung di€m ctia SC. Chitng
minh ring tam gidc AMB can tai M va tinh dién tich tam gidc AMB theo a.
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[ ON TAP KHOI DA DIEN ]

Bai 1. Cho hinh chép tif gidc ddu SABCD, ¢6 canh ddy bing a va ASB=a .
a) Tinh di€n tich xung quanh hinh chép.

b) Ching minh dudng cao ctia hinh chép bing g, fcotz%—l

¢) Tinh thé tich khdi chép.

HD: a) Sy = a cot = c)V= 1031/COI22—1
2 6 2

Bai 2. Cho hinh chép SABC c¢6 2 médt bén (SAB) va (SAC) vudng géc véi ddy. Pay ABC
la tam gidc cAn dinh A. Trung tuyén AD = a. Canh bén SB tao véi ddy géc o va tao
v6i mp(SAD) géc p.
a) Xdc dinh cdc géc a, p.
b) Chitng minh: SB> = SA* + AD” + BD”.
¢) Tinh dién tich toan phin va thé tich khdi chép.
HD: a)@:a;ES\D:B
2 2
c)Spy= % 3 a : (sin2c +sin2 )+ @ sinp
cos” o —sin” f8 \/cos2 o —sin? B

a’sina.sin B

3(cos2 o —sin® B)

Bai3. Cho hinh chép SABCD c6 diy ABCD la hinh vuéng canh a. Mit bén SAB la tam
gidc déu va vudng géc vdi ddy. Goi H 1a trung di€m cia AB va M 12 mot di€m di dong
trén duong thing BC.

a) Chitng minh riing SH L (ABCD). Tinh thé tich kh&i chép SABCD.
b) Tim tp hdp cac hinh chi€u cda S 1én DM.
¢) Tim khodng cdch tir S d&€n DM theo a va x = CM.

V=

Ta* - dax + 4x?

612+X2

HD: b) K thudc duong tron duong kinh HD c) SK = g\/

Bai4. Trén dudng thing vudng géc tai A v6i mit phang clia hinh vudng ABCD canh a ta
14y diém S v6i SA = 2a. Goi B’, D’ 1a hinh chi€u ctia A 1&én SB va SD. Mit phing
(AB’D’) ¢t SC tai C’”. Tinh th€ tich khdi chép SAB’C'D’.

Verper 8 164>
HD: SABC .~ o Vsapcp =
VSABC 15 45

Bai5. Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD Ia hinh binh hanh. Mgt mit phfmg (P) cit
SA, SB, SC, SD 1an lugt tai A’, B, C’, D’. Chitng minh:
SA SC SB SD
—+ = +
SA" SC' SB'" SD’
HD: Sit dung tinh chdt ti s6"thé tich hinh chép
Bai 6. Cho tif dién déu SABC c6 canh 1a a. Dung dudng cao SH.
a) Chirng minh SA 1 BC.
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b) Tinh thé tich va dién tich toan phan ctia hinh chép SABC.
¢) Goi O 1a trung diém cta SH. Chitng minh ring OA, OB, OC d6i mot vudng géc véi
nhau.

3
HD: pyv=2 \/5’_& _ V3,
127"

Bai7. Cho hinh chép tif gidc déu SABCD c6 canh bén tao véi ddy mot géc 60° va canh
ddy bing a.
a) Tinh th€ tich khdi chép.
b) Qua A dung mit phing (P) vudng géc vdi SC. Tinh dién tich thiét dién tao bdi (P)

va hinh chép.
e 3

HD: a)V= b)S =
6 3
Bai8. Cho hinh chép tif gidc déu SABCD c6 chiéu cao SH = h va géc & ddy clla mit bén
1a o

a) Tinh dién tich xung quanh va th€ tich khdi chép theo o va h.

b) Cho diém M di dong trén canh SC. Tim tip hop hinh chi€u cda S xuéng mp(MAB).

4h* tana - 4h°

tan® o —1 , 3(tan2 a-—1)

Bai9. Trén canh AD cda hinh vuong ABCD canh a, ngudi ta 14y diém M v6i AM = x (0
< x < a) va trén nita dudng thing Ax vudng géc tai A vdi mit phing clia hinh vudng,
ngudi ta 14y di€m S vdi SA =y (y > 0).

a) Chiing minh hai mit phing (SBA) va (SBC) vuong géc.

b) Tinh khodng cach tir diém M dén mp(SAC).

¢) Tinh thé tich kh&i ch6p SABCM.

d) Vi gid thi€t x> + y* = a>. Tim gi4 tri 16n nhit ca thé tich v6i SABCM.

e) I 1a trung di€m ctia SC. Tim qui tich hinh chi€u ctia I xuéng MC khi M di dong trén
doan AD.

HD: a) Sy =

X2 1 1,
HD: b)d=—— V=-— + d) Vi = — 3
) - OV=_atta  d 24af

Bai 10. Cho hinh chép SABCD c¢6 diy ABCD la hinh chit nhit ¢6 canh AB = a, canh bén
SA vudng gbc vbi day, canh bén SC hdp v6i ddy goc o va hdp v61 mdt bén SAB mot
goc P.

2
a

a) Chitng minh: SC* =

cos? o —sin? B .
b) Tinh thé tich khdi chép.
a’sina.sin B
3(cos2 o —sin® B)
Bai 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh a .Canh bén SA =2a va
vudng géc v4i mit phing ddy.

HD: b) V=

a) Tinh dién tich toan phan clia hinh chép.
b) Ha AE L SB, AF L SD. Chitng minh SC L (AEF).

Bai 12. Cho hinh chép tif gidc déu S.ABCD, c6 ddy ABCD la hinh vudng canh biing a va
SA =SB =SC =SD = a. Tinh dién tich toan phan va thé tich khdi chép S.ABCD.
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Bai 13. Cho hinh chép t&f gidc S.ABCD c6 ddy la ABCD hinh thang vudng tai A va D, AB
=AD =a,CD =2a. Canh bén SD L (ABCD) va SD=a .

a) Chirng minh ASBC vudng. Tinh di€n tich ASBC.
b) Tinh khodng cdch tir A d&€n mit phing (SBC).

Bai 14. Cho hinh chép tf gidc S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vudng tai A va D, AB
= AD = a, CD = 2a. Canh bén SD L (ABCD), SD =a+/3. Tir trung diém E ctia DC
dung EK L SC (Ke SC). Tinh thé tich khdi ch6p S.ABCD theo a va chitng minh SC L
(EBK).

Bai 15. Cho hinh chép tit gidc S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vudng tai A va D.
Bi€tring AB =2a, AD = CD =a (a > 0). Canh bén SA =3a va vudng gbc v§i ddy.

a) Tinh di€n tich tam gidc SBD.
b) Tinh thé tich ctia ti dién t& dién SBCD theo a.

Bai 16. Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 diy ABC la tam gidc vuéng ¢ B. Canh SA
vuong géc v6i ddy. Tir A ké cdc doan thing AD L SB va AE L SC. Biét AB =a, BC =
b, SA =c.

a) Tinh thé tich ctia khdi chép S.ADE.
b) Tinh khodng cach tir diém E d&n mait pheelng (SAB).
Bai 17. Cho ling tru tam gidc déu ABC.A’B’C’, canh ddy biing a, dudng chéo clia mit bén
BCC’B’ hgp v6i mit bén ABB’A” mot goc o
a) Xac dinh gbc a.

3 ;

b) Chitng minh thé tich ling tru fa: < [2S13%
8\ sin®a

HD: a) C'BI' véi I’ la trung diém ciia A’B’

Bai 18. Cho ling tru tif gidc d&u ABCD.A’B’C’D’, chiéu cao h. Mit phing (A’BD) hop vdi
mit bén ABB’A” mdt géc o. Tinh thé tich va dién tich xung quanh ctda ling tru.

HD: V= nivtan?a-1, Seq =4h*\tan? o 1.

Bai 19. Cho ling tru ding ABC.A’B’C’, diy ABC vudng tai A. Khodng cich tir AA” dé€n
mit bén BCC'B’ bing a, mp(ABC’) cdch C mdt khodng bing b va hgp v6i ddy goc a.
a) Dung AH L BC, CK L AC’. Chtétng minh: AH = a, CAC' = a, CK =b.
b) Tinh thé tich ling try.
¢) Cho a = b khong d6i, con o thay d8i. Pinh o d€ thé tich ling try nhd nhat.
3
HD: b)V = ab c)o= arctan—2
sin 2a\ b* —a® sin® & 2
Bai 20. Cho ling tru déu ABCD.A’B’C’D’ canh d4y biing a. Géc giita dudng chéo AC’ va
day 1a 60°. Tinh thé tich va dién tich xung quanh hinh ling tru.
HD:  V=d'J6; Sy,=4a6
Bai 21. Cho ling tru ti gidc déu, c6 canh bén la h. Tir mot dinh vé& 2 dudng chéo ciia 2
mit bén ké nhau. Géc giita 2 dudng chéo Ay 1a o. Tinh dién tich xung quanh hinh ling

tru.

HD: qu = 4h2 ’I—Cﬂ .
cosa

Trang 12




Trdn Si Tung Khoi da di¢n

Bai 22. Cho ling tru tam gidc déu ABc.A’B’C’, canh ddy bing a. Mit phing (ABC’) hgp
v6i mp(BCC’B’) mdt géc a. Goi 1, J 1a hinh chi€u ctia A 1én BC va BC'.
a) Chitng minh XJ\I = Ol
b) Tinh thé tich va dién tich xung quanh hinh ling tru.

3a° 3

4\/tan2a—3’ tan’ o -3

Bai 23. Cho ling tru xién ABC.A’B’C’, ddy la tam gidc déu canh a, AA’=A'B=A'C=b.
a) Xdc dinh dudng cao cta ling tru vé tir A”. Chitng minh mit bén BCC’B’ 1a hinh chit
nhat.
b) Pinh b theo a @€ mit bén ABB’A’ hop véi ddy géc 60°.
¢) Tinh thé tich va dién tich toan phan theo a v4i gi4 tri b tim dugc.

2
HD: b)b:a\/g ¢) Sy = %(7\E+\/i)

Bai 24. Cho hinh ling tru xién ABC.A’B’C’, ddy ABC la tam gidc vudng cin dinh A. Mit
bén ABB’A’ 1a hinh thoi canh a, nim trén mit phing vudng géc véi ddy. Mit bén
ACC’A’ hop v6i ddy gée nhi dién c6 s8 do o (0 < o < 90°).

a) Chirng minh: m =q.

b) Tinh thé tich ling tru.

¢) Xdc dinh thi€t dién thing qua A. Tinh dién tich xung quanh ling tru.
d) Goi B 12 g6c nhon ma mp(BCC’B’) hdp véi mit phing ddy.

Chitng minh: tanf3 = 2 tano.

1 [ .
HD: b)V= Ea3sina c) Sy = az(] + sinot + V1+sin’ « )

HD: b)V = Sy = 3a°

Bai 25. Cho ling try xién ABC.A’B’C’ ddy 13 tam gidc déu canh a. Hinh chi€u clia A’ 1én
mp(ABC) tring véi tAm dudng tron (ABC). Cho BAA' = 45°,
a) Tinh thé tich ling tru. b) Tinh di€n tich xung quanh lang tru.

2
C’f b)qu:az(]+g).

Bai 26. Cho ling tru xién ABC.A’B’C’, ddy ABC 14 tam gidc déu ndi ti€p trong dudng tron
tam O. Hinh chi€u ctia C’ 1én mp(ABC) l1a O. Khodng cdch gitta AB va CC’ 1a d va s6
do nhi dién canh CC’ 1a 2¢.

a) Tinh thé tich ling tru.
b) Goi o 12 géc gitta 2 mp(ABB’A’) va (ABC) (0 < o < 90°).
Tinh ¢ bi€t o0 + @ = 90°.

2d° tan® [0}

1
\/3tan2(p—1 \/3tan2(p—1
Bai 27. Cho ling tru xién ABC.A’B’C’ ¢6 ddy la tam gidc vubng tai A, AB = a, BC = 2a.
Mit bén ABBA’ 1a hinh thoi, mit bén BCC’B’ nim trong mit phing vuong géc véi

HD: a)V=

HD: a)V= b) tana = Q= arctan72

ddy, hai mdt nay hgp véi nhau mdt géc a.
a) Tinh khodng cdch tir A dé€n mp(BCC’B’). Xéc dinh géc a.
b) Tinh thé tich ling tru.
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HD: a) . Goi AK la duong cao ciia AABC; vé KH L BB AHK = .

a3
2
b)V = Ecota.
2
Bai 28. Cho hinh hop ding ABCD.A’B’C’D’, ddy 1a hinh thoi. Bi€t dién tich 2 mit chéo
ACC’A’, BDD'B" 1a Sy, S».
a) Tinh di€n tich xung quanh hinh hop.
b) Bi€t BA'D = 1v. Tinh thé tich hinh hop.

HD: a)Siy=2SE+S3 b)V= %&

Bai 29. Cho hinh hop chit nhit ABCD.A’B’C’'D’, dudng chéo AC’ = d hgp v6i diy ABCD
mot gbc o va hgp véi midt bén BCC’B” mdt goc L.
a) Chirng minh: CAC' =0 va AC'B = B.
b) Chitng minh thé tich hinh hopla: V= d3sin0c.sinB \/cos(a + B).cos(ax — fB)
¢) Tim hé thic giita o, B € A’D’CB 1a hinh vudng. Cho d khdng d6i, o va B thay ddi
ma A’D’CB luén 12 hinh vudng, dinh o,  d€ V 16n nhat.

2
32
Bai 30. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’'D’ ¢6 ddy 1a hinh thoi ABCD canh a, A =60°. Chan
dudng vudng géc ha tir B’ xuéng ddy ABCD triing vé6i giao diém 2 dudng chéo clia

ddy. Cho BB’ = a.
a) Tinh géc gilra canh bén va ddy.
b) Tinh thé tich va dién tich xung quanh hinh hop.

HD: ¢) 2(cos’a— sin’) = 1 7 Vipax = khi oo = B = 30° (ding Cési).

3
HD:  a) 60’ b) V= 3%; Sy = a’15.

Bai 31. Cho hinh hép xién ABCD.A’B’C’D’, ddy ABCD la hinh thoi canh a va BAD = 60°;
A’A =A’B =A’D va canh bén hgp vdi diy géc a.
a) Xdc dinh chan dudng cao ctia hinh hop vé tir A’ va géc a. Tinh thé tich hinh hop.
b) Tinh dién tich cdc t& gidc ACC’A’, BDD'B’.

¢) it p= (ABB'A’, ABCD). Tinh o bit o0 + f = %.

HD: a) Chdn dwong cao la tam ciia tam gidc déu ABD.
2
3 V17 -3
b) Sepps = 3a \/7 : Succa = a’tano c) o= arctan /
sina

Chdn thanh cam on cdc ban dong nghiép va cdc em hoc sinh da doc tdp tai li¢u nay.
transitung tv@yahoo.com
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