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1. Hai ñöôøng thaúng song song 

 a) Ñònh nghóa:   a b Pa b
a b
, ( ) ⊂⇔  ∩ = ∅

P  

 b) Tính chaát 
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2. Ñöôøng thaúng vaø maët phaúng song song  
 a) Ñònh nghóa:   d // (P) ⇔ d ∩ (P) = ∅ 
 b) Tính chaát 

 • ( ), ' ( ) ( )
'

d P d P d P
d d

 ⊄ ⊂ ⇒


PP   • ( )
( ) ,( ) ( )
d P d a
Q d Q P a

 ⇒ ⊃ ∩ =
P P  

 • ( ) ( )
( ) ,( )
P Q d d a
P a Q a

 ∩ = ⇒


PP P  

3. Hai maët phaúng song song 
 a) Ñònh nghóa:   (P) // (Q) ⇔ (P) ∩ (Q) = ∅ 
 b) Tính chaát 
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4. Chöùng minh quan heä song song 
 a) Chöùng minh hai ñöôøng thaúng song song 
 Coù theå söû duïng 1 trong caùc caùch sau: 
  •  Chöùng minh 2 ñöôøng thaúng ñoù ñoàng phaúng, roài aùp duïng phöông phaùp chöùng minh 

song song trong hình hoïc phaúng (nhö tính chaát ñöôøng trung bình, ñònh lí Taleùt ñaûo, …) 
  •  Chöùng minh 2 ñöôøng thaúng ñoù cuøng song song vôùi ñöôøng thaúng thöù ba. 
  •  AÙp duïng caùc ñònh lí veà giao tuyeán song song. 
 b) Chöùng minh ñöôøng thaúng song song vôùi maët phaúng  
 Ñeå chöùng minh ( )d PP , ta chöùng minh d khoâng naèm trong (P) vaø song song vôùi moät 

ñöôøng thaúng d′ naøo ñoù naèm trong (P).  
 c) Chöùng minh hai maët phaúng song song 
 Chöùng minh maët phaúng naøy chöùa hai ñöôøng thaúng caét nhau laàn löôït song song vôùi hai 

ñöôøng thaúng trong maët phaúng kia. 

CHÖÔNG 0 
OÂN TAÄP HÌNH HOÏC KHOÂNG GIAN 11 

I. QUAN HEÄ SONG SONG  
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1. Hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc 
 a) Ñònh nghóa:   a ⊥ b ⇔ ¶( ) 0, 90a b =  
 b) Tính chaát 
 •  Giaû söû ur  laø VTCP cuûa a, vr  laø VTCP cuûa b. Khi ñoù . 0a b u v⊥ ⇔ =r r .   

 • b c a b
a c

 ⁄⁄ ⇒ ⊥ ⊥
 

2. Ñöôøng thaúng vaø maët phaúng vuoâng goùc  

 a) Ñònh nghóa:   d ⊥ (P) ⇔ d ⊥ a, ∀a ⊂ (P) 
 b) Tính chaát 

 •  Ñieàu kieän ñeå ñöôøng thaúng ⊥ maët phaúng: , ( ), ( )
,

a b P a b O d P
d a d b
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 • Maët phaúng trung tröïc cuûa moät ñoaïn thaúng laø maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñoaïn thaúng 
taïi trung ñieåm cuûa noù. 

 Maët phaúng trung tröïc cuûa ñoaïn thaúng laø taäp hôïp caùc ñieåm caùch ñeàu hai ñaàu muùt cuûa 
ñoaïn thaúng ñoù. 

 • Ñònh lí ba ñöôøng vuoâng goùc 
 Cho ( ), ( )a P b P⊥ ⊂ , a′ laø hình chieáu cuûa a treân (P). Khi ñoù   b ⊥ a ⇔ b ⊥ a′  
3. Hai maët phaúng vuoâng goùc     

 a) Ñònh nghóa:   (P) ⊥ (Q) ⇔ ·( ) 090P Q( ),( ) =  
 b)  Tính chaát 

  • Ñieàu kieän ñeå hai maët phaúng vuoâng goùc vôùi nhau: ( ) ( ) ( )
( )

P a P Q
a Q
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4. Chöùng minh quan heä vuoâng goùc 
 a) Chöùng minh hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc 
 Ñeå chöùng minh d a⊥ , ta coù theå söû duïng 1 trong caùc caùch sau: 
  • Chöùng minh goùc giöõa a vaø d  baèng 900. 
  • Chöùng minh 2 vectô chæ phöông cuûa a vaø d  vuoâng goùc vôùi nhau. 
  • Chöùng minh d b⊥  maø b aP . 

II. QUAN HEÄ VUOÂNG GOÙC 
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  • Chöùng minh d vuoâng goùc vôùi (P) vaø (P) chöùa a. 
  • Söû duïng ñònh lí ba ñöôøng vuoâng goùc. 
  • Söû duïng caùc tính chaát cuûa hình hoïc phaúng (nhö ñònh lí Pi–ta–go, …).  
 b) Chöùng minh ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng  
  Ñeå chöùng minh d ⊥  (P), ta coù theå chöùng minh bôûi moät trong caùc caùch sau: 
  • Chöùng minh d vuoâng goùc vôùi hai ñöôøng thaúng a, b caét nhau naèm trong  (P). 
  • Chöùng minh d vuoâng goùc vôùi (Q) vaø (Q) // (P). 
  • Chöùng minh d // a vaø a ⊥ (P). 
  • Chöùng minh d ⊂ (Q) vôùi (Q) ⊥ (P) vaø d vuoâng goùc vôùi giao tuyeán c cuûa (P) vaø (Q). 
  • Chöùng minh d = (Q) ∩ (R) vôùi (Q) ⊥ (P) vaø (R) ⊥ (P). 
 c) Chöùng minh hai maët phaúng vuoâng goùc 
  Ñeå chöùng minh  (P) ⊥ (Q), ta coù theå chöùng minh bôûi moät trong caùc caùch sau: 
  • Chöùng minh trong (P) coù moät ñöôøng thaúng a maø a ⊥ (Q). 

  • Chöùng minh ·( ) 0( ),( ) 90P Q =  

 
 

 
 
 
1. Goùc 

 a) Goùc giöõa hai ñöôøng thaúng:  a//a', b//b' ⇒ ¶( ) ·( ), ', 'a b a b=  

  Chuù yù:   00 ≤ ¶( )a b,  ≤ 900 
 b) Goùc giöõa ñöôøng thaúng vôùi maët phaúng: 
  • Neáu  d ⊥ (P) thì ·( ),( )d P  = 900. 

  • Neáu ( )d P⊥  thì ·( ),( )d P  = ·( ), 'd d  vôùi d′ laø hình chieáu cuûa d treân (P). 

  Chuù yù:   00 ≤ ·( ),( )d P  ≤ 900 

 c) Goùc giöõa hai maët phaúng   ·( ) ¶( )( ) ( ),( ) ,
( )

a P P Q a b
b Q

 ⊥ ⇒ = ⊥
 

  • Giaû söû (P) ∩ (Q) = c. Töø I ∈ c, döïng ( ),
( ),

a P a c
b Q b c

 ⊂ ⊥
 ⊂ ⊥

 ⇒ ·( ) ¶( )( ),( ) ,P Q a b=  

  Chuù yù:  ·( )0 00 ( ),( ) 90P Q≤ ≤  
 d) Dieän tích hình chieáu cuûa moät ña giaùc 
 Goïi S laø dieän tích cuûa ña giaùc (H) trong (P), S′ laø dieän tích cuûa hình chieáu (H′) cuûa (H) 

treân (Q), ϕ = ·( )( ),( )P Q . Khi ñoù: S′ = S.cosϕ 

2. Khoaûng caùch 
 a) Khoaûng caùch töø moät ñieåm ñeán ñöôøng thaúng (maët phaúng) baèng ñoä daøi ñoaïn 

vuoâng goùc veõ töø ñieåm ñoù ñeán ñöôøng thaúng (maët phaúng). 
 b) Khoaûng caùch giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng song song baèng khoaûng caùch töø 

moät ñieåm baát kì treân ñöôøng thaúng ñeán maët phaúng. 
 c) Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song song baèng khoaûng caùch töø moät ñieåm baát kì 

treân maët phaúng naøy ñeán maët phaúng kia. 

III. GOÙC – KHOAÛNG CAÙCH 
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 d) Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau baèng: 
  • Ñoä daøi ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng thaúng ñoù. 
  • Khoaûng caùch giöõa moät trong hai ñöôøng thaúng vôùi maët phaúng chöùa ñöôøng thaúng kia 

vaø song song vôùi ñöôøng thaúng thöù nhaát. 
  • Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng, maø moãi maët phaúng chöùa ñöôøng thaúng naøy vaø 

song song vôùi ñöôøng thaúng kia. 
 
 

 
 
 
1. Heä thöùc löôïng trong tam giaùc 
 a) Cho ∆ABC vuoâng taïi A, coù ñöôøng cao AH. 

  • 2 2 2AB AC BC+ =   • 2 2AB BC BH AC BC CH. , .= =  • 2 2 2

1 1 1
AH AB AC

= +                    

 b) Cho ∆ABC coù ñoä daøi ba caïnh laø: a, b, c; ñoä daøi caùc trung tuyeán laø ma, mb, mc; baùn 
kính ñöôøng troøn ngoaïi tieáp R; baùn kính ñöôøng troøn noäi tieáp r; nöûa chu vi p.  

  • Ñònh lí haøm soá cosin:   
   2 2 2 2 2 22 22 2 2a =b c 2bc cosA; b c a ca B c a b ab C– . .cos ; .cos+ = + − = + −  

  • Ñònh lí haøm soá sin:   R
C

c
B

b
A

a 2
sinsinsin

===   

  • Coâng thöùc ñoä daøi trung tuyeán:  

    
2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2
2 4 2 4 2 4a b c

b c a c a b a b cm m m; ;+ + +
= − = − = −  

2. Caùc coâng thöùc tính dieän tích 
  a) Tam giaùc:  

  • cba hchbhaS .
2
1.

2
1.

2
1

===    • CabBcaAbcS sin
2
1sin.

2
1sin

2
1

===  

  • 
R

abcS
4

=   • prS =   • ( )( )( )S p p a p b p c= − − −  

  • ∆ABC vuoâng taïi A:  2S AB AC BC AH. .= =  

  • ∆ABC ñeàu, caïnh a:  
2 3
4

aS =  

 b) Hình vuoâng:   S = a2   (a: caïnh hình vuoâng) 
 c) Hình chöõ nhaät: S = a.b   (a, b: hai kích thöôùc) 
 d) Hình bình haønh: S = ñaùy × cao = ·AB AD sinBAD. .  

 e) Hình thoi:  · 1
2

S AB AD sinBAD AC BD. . .= =   

 f) Hình thang:  ( )hbaS .
2
1

+=  (a, b: hai ñaùy, h: chieàu cao)  

 g) Töù giaùc coù hai ñöôøng cheùo vuoâng goùc: 1
2

S AC BD.=  

 

IV. Nhaéc laïi moät soá coâng thöùc  
trong Hình hoïc phaúng 
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1. Theå tích cuûa khoái hoäp chöõ nhaät:   
   V abc=  vôùi a, b, c laø ba kích thöôùc cuûa khoái hoäp chöõ nhaät. 
2. Theå tích cuûa khoái choùp: 

   
1
3 ñaùyV S h.=  vôùi Sñaùy laø dieän tích ñaùy, h laø chieàu cao cuûa khoái choùp 

3. Theå tích cuûa khoái laêng truï:  
   ñaùyV S h.=  vôùi Sñaùy laø dieän tích ñaùy, h laø chieàu cao cuûa khoái laêng truï 

4. Moät soá phöông phaùp tính theå tích khoái ña dieän 
 a) Tính theå tích baèng coâng thöùc 
  • Tính caùc yeáu toá caàn thieát: ñoä daøi caïnh, dieän tích ñaùy, chieàu cao, … 
  • Söû duïng coâng thöùc ñeå tính theå tích. 
 b) Tính theå tích baèng caùch chia nhoû 
  Ta chia khoái ña dieän thaønh nhieàu khoái ña dieän nhoû maø coù theå deã daøng tính ñöôïc theå 

tích cuûa chuùng. Sau ñoù, coäng caùc keát quaû ta ñöôïc theå tích cuûa khoái ña dieän caàn tính. 
 c) Tính theå tích baèng caùch boå sung 
  Ta coù theå gheùp theâm vaøo khoái ña dieän moät khoái ña dieän khaùc sao cho khoái ña dieän 

theâm vaøo vaø khoái ña dieän môùi taïo thaønh coù theå deã tính ñöôïc theå tích. 
 d) Tính theå tích baèng coâng thöùc tæ soá theå tích 
  Ta coù theå vaän duïng tính chaát sau: 
  Cho ba tia Ox, Oy, Oz khoâng ñoàng phaúng. Vôùi baát kì caùc ñieåm A, A’ treân Ox; B, B' 

treân Oy; C, C' treân Oz, ta ñeàu coù: 

     OABC

OA B C

V OA OB OC
V OA OB OC' ' '

. .
' ' '

=  

* Boå sung 
 • Dieän tích xung quanh cuûa hình laêng truï (hình choùp) baèng toång dieän tích caùc maët beân 
 • Dieän tích toaøn phaàn cuûa hình laêng truï (hình choùp) baèng toång dieän tích xung quanh 

vôùi dieän tích caùc ñaùy. 
 
 
Baøi 1. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a. Goùc giöõa 

maët beân vaø maët ñaùy baèng α (450 < α < 900). Tính theå tích hình choùp. 

 HD: Tính h = 1
2

a tanα  ⇒ V a31 tan
6

= α   

Baøi 2. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh 2a, caïnh 
beân SA = a 5 . Moät maët phaúng (P) ñi qua AB vaø vuoâng goùc vôùi mp(SCD) laàn löôït caét 
SC vaø SD taïi C′ vaø D′. Tính theå tích cuûa khoái ña dieän ADD′.BCC′. 

 HD: Gheùp theâm khoái S.ABC'D' vaøo khoái ADD'.BCC' thì ñöôïc khoái SABCD  

  ⇒ aV
35 3
6

=  

CHÖÔNG I 
KHOÁI ÑA DIEÄN VAØ THEÅ TÍCH CUÛA CHUÙNG 
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Baøi 3. Cho hình choùp tam giaùc S.ABC coù SA = x, BC = y, caùc caïnh coøn laïi ñeàu baèng 1. 
Tính theå tích hình choùp theo x vaø y. 

 HD: Chia khoái SABC thaønh hai khoái SIBC vaø AIBC (I laø trung ñieåm SA) 

  ⇒ xyV x y2 24
12

= − −  

Baøi 4. Cho töù dieän ABCD coù caùc caïnh AD = BC = a, AC = BD = b, AB = CD = c. Tính 
theå tích töù dieän theo a, b, c. 

 HD: Trong mp(BCD) laáy caùc ñieåm P, Q, R sao cho B, C, D laàn löôït laø trung ñieåm cuûa 

PQ, QR, RP. Chuù yù: VAPQR = 4VABCD = 1
6

AP AQ AR. .  

  ⇒ V a b c b c a c a b2 2 2 2 2 2 2 2 22 ( )( )( )
12

= + − + − + −  

Baøi 5. Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a, SA = 2a vaø SA ⊥ 
(ABC).Goïi M vaø N laàn löôït laø hình chieáu cuûa A treân caùc ñöôøng thaúng SB vaø SC. Tính 
theå tích khoái choùp A.BCNM. 

 HD: 
22

2
16
25

SAMN

SABC

V SA SM SN SA
V SA SB SC SB

. .
 

= = =  
 

 ⇒  aV
33 3
50

=  

Baøi 6. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh 7cm, SA ⊥ (ABCD), SB 
= 7 3 cm. Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABCD. 

Baøi 7. Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi A vôùi AB = 3 cm, AC = 
4cm. Hai maët phaúng (SAB) vaø (SAC) cuøng vuoâng goùc vôùi maët phaúng ñaùy vaø SA = 5cm. 
Tính theå tích khoái choùp S.ABC. 

Baøi 8. Cho hình töù dieän ABCD coù AD ⊥ (ABC). Cho AC = AD = 4cm, AB = 3cm, BC = 
5cm. 

 a) Tính khoaûng caùch töø A ñeán mp(BCD). 
 b) Tính theå tích töù dieän ABCD. 
Baøi 9. Cho laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A′B′C′ coù mp(ABC′) taïo vôùi ñaùy moät goùc 450 vaø 

dieän tích ∆ABC′ baèng 49 6 cm2. Tính theå tích laêng truï. 

Baøi 10. Cho hình vuoâng ABCD caïnh a, caùc nöûa ñöôøng thaúng Bx, Dy vuoâng goùc vôùi 
mp(ABCD) vaø ôû veà cuøng moät phía ñoái vôùi maët phaúng aáy. Treân Bx vaø Dy laàn löôït laáy 
caùc ñieåm M, N vaø goïi BM = x, DN = y. Tính theå tích töù dieän ACMN theo a, x, y. 

Baøi 11. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät vôùi AB =a, AD = a 2 , SA 
⊥ (ABCD). Goïi M,N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD vaø SC, I laø giao ñieåm cuûa BM vaø 
AC. 

 a) Chöùng minh mp(SAC) ⊥ BM. 
 b) Tính theå tích cuûa khoái töù dieän ANIB. 
Baøi 12. Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a, SA = 2a vaø SA ⊥ 

(ABC). Goïi M vaø N laàn löôït laø hình chieáu cuûa A treân caùc ñöôøng thaúng SB, SC. Tính theå 
tích khoái choùp A.BCNM. 

Baøi 13. (A–08) Cho laêng truï ABC. A’B’C’ coù ñoä daøi caïnh beân baèng 2a, ñaùy ABC laø tam 
giaùc vuoâng taïi A, AB = a, AC = a 3  vaø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A’ treân (ABC) laø 
trung ñieåm cuûa BC. Tính theo a theå tích cuûa khoái choùp A’.ABC vaø cosin cuûa goùc giöõa 2 
ñöôøng thaúng AA’ vaø B’C’. 
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HD: 
3 1

2 4
aV ; cosϕ= =  

Baøi 14. (B–08): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh 2a, SA = a, SB 
= a 3  vaø (SAB) vuoâng goùc maët ñaùy. Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm AB, BC. Tính 
theo a theå tích cuûa khoái choùp S.BMDN vaø cosin cuûa goùc giöõa hai ñöôøng thaúng SM vaø 
DN. 

HD:  
3 3 5
3 5

aV ; cosϕ= =  

Baøi 15. (D–08): Cho laêng truï ñöùng ABC. A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng, AB = BC 
= a, caïnh beân AA’ = a 2 . Goïi M laø trung ñieàm cuûa BC. Tính theo a theå tích cuûa laêng 
truï ABC.A’B’C’ vaø khoaûng caùch giöõa 2 ñöôøng thaúng AM, B′C. 

HD:  
32 7

2 7
a aV d;= =  

Baøi 16. (A–07): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, maët beân 
SAD laø tam giaùc ñeàu vaø naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. Goïi M, N, P laàn löôït 
laø trung ñieåm SB, BC, CD. Chöùng minh AM ⊥ BP vaø tính theå tích khoái CMNP. 

HD:  
33

96
aV =  

Baøi 17. (B–07): Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a. 
Goïi E laø ñieåm ñoái xöùng cuûa D qua trung ñieåm cuûa SA; M laø trung ñieåm cuûa AE, N laø 
trung ñieåm cuûa BC. Chöùng minh MN ⊥ BD vaø tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng  
MN vaø AC. 

HD:  2
4

ad =  

Baøi 18. (D–07): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang vôùi  
· · 090ABC BAD= = , BC = BA = a, AD = 2a. SA⊥(ABCD), 2aSA = . Goïi H laø hình 
chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB. Chöùng minh tam giaùc SCD vuoâng vaø tính khoaûng caùch  
töø H ñeán (SCD). 

HD:  
3
ad =  

Baøi 19. (A–06): Cho hình truï coù caùc ñaùy laø hai hình troøn taâm O vaø O′, baùn kính ñaùy baèng 
chieàu cao vaø baèng a. Treân ñöôøng troøn ñaùy taâm O laáy ñieåm A, treân ñöôøng troøn ñaùy taâm 
O′ laáy ñieåm B sao cho AB = 2a. Tính theå tích cuûa khoái töù dieän OO′AB. 

HD:  
33

12
aV =  

Baøi 20. (B–06): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät vôùi AB = a, 
2aAD = , SA = a vaø SA ⊥ (ABCD). Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD, SC; I laø 

giao ñieåm cuûa BM vaø AC. Chöùng minh raèng (SAC) ⊥ (SMB). Tính theå tích cuûa khoái töù 
dieän ANIB. 

HD:  
3 2
36

aV =  

Baøi 21. (D–06): Cho hình choùp tam giaùc S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a, SA = 
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2a vaø SA ⊥ (ABC). Goïi M, N laàn löôït laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB, SC. Tính 
theå tích cuûa hình choùp A.BCMN. 

HD:  
33 3

50
aV =  

Baøi 22. (Döï bò 1 A–07): Cho laêng truï ñöùng ABC.A1B1C1 coù AB = a, AC = 2a, AA1 = 
52a  vaø · 0120BAC = . Goïi M laø trung ñieåm CC1. Chöùng minh MB ⊥ MA1 vaø tính 

khoaûng caùch d töø A ñeán (A1BM). 

HD:  5
3

ad =  

Baøi 23. (Döï bò 2 A–07): Cho hình choùp SABC coù goùc ·( ) 060SBC ABC( ),( ) = , ABC vaø SBC 
laø caùc tam giaùc ñeàu caïnh a. Tính theo a khoaûng caùch töø B ñeán (SAC). 

HD:  3
13
ad =  

Baøi 24. (Döï bò 1 B–07): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng taâm O, SA ⊥ 
(ABCD). AB = a, 2aSA = . Goïi H, K laàn löôït laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB, 
SD. Chöùng minh SC⊥(AHK) vaø tính theå tích  cuûa töù dieän OAHK. 

HD:  
32

27
aV =  

Baøi 25. (Döï bò 2 B–07): Trong maët phaúng (P), cho nöûa ñöôøng troøn ñöôøng kính AB = 2R vaø 
ñieåm C thuoäc nöûa ñöôøng troøn ñoù sao cho AC = R. Treân ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi (P) 

taïi A laáy ñieåm S sao cho ·( ) 060(SAB) SBC,( ) = . Goïi H, K laàn löôït laø hình chieáu cuûa A 
treân SB, SC. Chöùng minh tam giaùc AHK vuoâng vaø tính theå tích töù dieän SABC. 

HD:  
3 6
12

RV =  

Baøi 26. (Döï bò 1 D–07): Cho laêng truï ñöùng ABC.A1B1C1 coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng, 
AB = AC = a, AA1 = 2a . Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm ñoaïn AA1 vaø BC1. Chöùng 
minh MN laø ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa AA1 vaø BC1. Tính theå tích cuûa töù dieän 
MA1BC1. 

HD:  
3 2
12

aV =  

Baøi 27. (Döï bò 2 D–07): Cho laêng truï ñöùng ABC.A1B1C1 coù taát caû caùc caïnh ñeàu baèng a. M 
laø trung ñieåm cuûa ñoaïn AA1. Chöùng minh BM ⊥ B1C vaø tính khoaûng caùch giöõa hai 
ñöôøng thaúng BM vaø B1C. 

HD:  30
10

ad =  

Baøi 28. (Döï bò 1 A–06): Cho hình hoäp ñöùng ABCD.A'B'C'D' coù caùc caïnh AB = AD = a, 

AA' = 3
2

a  vaø · 060BAD = . Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh A'D' vaø A'B'. 

Chöùng minh AC' ⊥ (BDMN). Tính theå tích khoái choùp A.BDMN. 
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HD:  
33

16
aV =  

Baøi 29. (Döï bò 2 A–06): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät vôùi AB = 
a, AD = 2a, caïnh SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, caïnh SB taïo vôùi maët phaúng ñaùy moät goùc 600. 

Treân caïnh SA laáy ñieåm M sao cho AM = 3
3

a . Maët phaúng (BCM) caét caïnh SD taïi N. 

Tính theå tích khoái choùp S.BCMN. 

HD:  310 3
27

V a=  

Baøi 30. (Döï bò 1 B–06): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thoi caïnh a, 
· 060BAD = , SA ⊥ (ABCD), SA = a. Goïi C' laø trung ñieåm cuûa SC. Maët phaúng (P) ñi qua 
AC' vaø song song vôùi BD, caét caùc caïnh SB, SD laàn löôït taïi B', D'. Tính theå tích khoái 
choùp S.AB'C'D'. 

HD:  
3 3
18

aV =  

Baøi 31. (Döï bò 2 B–06): Cho hình laêng truï ABC.A'B'C' coù A'ABC laø hình choùp tam giaùc 
ñeàu, caïnh ñaùy AB = a, caïnh beân AA' = b. Goïi α laø goùc giöõa hai maët phaúng (ABC) vaø 
(A'BC). Tính tanα vaø theå tích khoái choùp A'.BB'C'C. 

HD:  
2 2 23

6
a b aV −

=  

Baøi 32. (Döï bò 1 D–06): Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng a. Goïi SH 
laø ñöôøng cao cuûa hình choùp. Khoaûng cachs töø trung ñieåm I cuûa SH ñeán maët phaúng 
(SBC) baèng b. Tính theå tích khoái choùp S.ABCD. 

 HD:  
3

2 2

2
3 16

a bV
a b

.=
−

 

Baøi 33. (Döï bò 2 D–06): Cho hình laäp phöông ABCD.A′B′C′D′ coù caïnh baèng a vaø ñieåm K 

thuoäc caïnh CC′ sao cho CK = 2
3

a . Maët phaúng (α) ñi qua A, K vaø song song vôùi BD, 

chia khoái laäp phöông thaønh hai khoái ña dieän. Tính theå tích cuûa hai khoái ña dieän ñoù. 

 HD:  
3 3

1 2
2

3 3
a aV V;= =  

Baøi 34. (Döï bò 04): Cho hình choùp S.ABC coù SA = 3a vaø SB ⊥ (ABC). Tam giaùc ABC coù 
BA = BC = a, goùc ABC baèng 1200. Tính khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (SBC). 

Baøi 35. (Döï bò 03): Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B, AB = a, 
BC = 2a, caïnh SA vuoâng goùc vôùi ñaùy vaø SA = 2a. Goïi M laø trung ñieåm cuûa SC. Chöùng 
minh raèng tam giaùc AMB caân taïi M vaø tính dieän tích tam giaùc AMB theo a. 

 
 
 
 



Khoái ña dieän  Traàn Só Tuøng 

Trang 10 

 
 

Baøi 1. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu SABCD, coù caïnh ñaùy baèng a vaø ·ASB α= . 
 a) Tính dieän tích xung quanh hình choùp. 

 b) Chöùng minh ñöôøng cao cuûa hình choùp baèng 2 1
2 2
a cot α

−  

 c) Tính theå tích khoái choùp. 

 HD: a) Sxq = 2
2

a cot α  c) V = 3 21 1
6 2

a cot α
−  

Baøi 2. Cho hình choùp SABC coù 2 maët beân (SAB) vaø (SAC) vuoâng goùc vôùi ñaùy. Ñaùy ABC 
laø tam giaùc caân ñænh A. Trung tuyeán AD = a. Caïnh beân SB taïo vôùi ñaùy goùc α vaø taïo 
vôùi mp(SAD) goùc β. 

 a) Xaùc ñònh caùc goùc α, β. 
 b) Chöùng minh: SB2 = SA2 + AD2 + BD2. 
 c) Tính dieän tích toaøn phaàn vaø theå tích khoái choùp. 
 HD: a) · ·SBA BSD;α β= =   

   c) Stp = 
2 2

2 2 2 2

1 2 2
2

a a sin(sin sin )
cos sin cos sin

β
α β

α β α β
+ +

− −
 

   V = 
3

2 23
a sin .sin

(cos sin )
α β

α β−
 

Baøi 3. Cho hình choùp SABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a. Maët beân SAB laø tam 
giaùc ñeàu vaø vuoâng goùc vôùi ñaùy. Goïi H laø trung ñieåm cuûa AB vaø M laø moät ñieåm di ñoäng 
treân ñöôøng thaúng BC.  

 a) Chöùng minh raèng SH ⊥ (ABCD). Tính theå tích khoái choùp SABCD. 
 b) Tìm taäp hôïp caùc hình chieáu cuûa S leân DM. 
 c) Tìm khoaûng caùch töø S ñeán DM theo a vaø x = CM. 

 HD: b) K thuoäc ñöôøng troøn ñöôøng kính HD   c) SK = 
2 2

2 2
7 4 4

2
a a ax x

a x

− +

+
 

Baøi 4. Treân ñöôøng thaúng vuoâng goùc taïi A vôùi maët phaúng cuûa hình vuoâng ABCD caïnh a ta 
laáy ñieåm S vôùi SA = 2a. Goïi B′, D′ laø hình chieáu cuûa A leân SB vaø SD. Maët phaúng 
(AB′D′) caét SC taïi C′. Tính theå tích khoái choùp SAB′C′D′.  

 HD: 
8

15
SAB C

SABC

V
V

′ ′ =  ⇒ VSAB′C′D′  = 
316

45
a  

Baøi 5. Cho hình choùp SABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình haønh. Moät maët phaúng (P) caét 
SA, SB, SC, SD laàn löôït taïi A′, B′, C′, D′. Chöùng minh: 

     SA SC SB SD
SA SC SB SD

+ = +
′ ′ ′ ′

 

 HD: Söû duïng tính chaát tæ soá theå tích hình choùp 
Baøi 6. Cho töù dieän ñeàu SABC coù caïnh laø a. Döïng ñöôøng cao SH.   
 a) Chöùng minh SA ⊥ BC. 

OÂN TAÄP KHOÁI ÑA DIEÄN 
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 b) Tính theå tích vaø dieän tích toaøn phaàn cuûa hình choùp SABC. 
 c) Goïi O laø trung ñieåm cuûa SH. Chöùng minh raèng OA, OB, OC ñoâi moät vuoâng goùc vôùi 

nhau. 

 HD: b) V = 
3 2
12

a ; Stp = a2 3 . 

Baøi 7. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu SABCD coù caïnh beân taïo vôùi ñaùy moät goùc 600 vaø caïnh 
ñaùy baèng a.    

 a) Tính theå tích khoái choùp. 
 b) Qua A döïng maët phaúng (P) vuoâng goùc vôùi SC. Tính dieän tích thieát dieän taïo bôûi (P) 

vaø hình choùp. 

 HD: a) V = 
3 6
6

a   b) S = 
2 3
3

a  

Baøi 8. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu SABCD coù chieàu cao SH = h vaø goùc ôû ñaùy cuûa maët beân 
laø α. 

 a) Tính dieän tích xung quanh vaø theå tích khoái choùp theo α vaø h. 
 b) Cho ñieåm M di ñoäng treân caïnh SC. Tìm taäp hôïp hình chieáu cuûa S xuoáng mp(MAB). 

 HD: a) Sxq = 
2

2
4

1
h tan

tan
α

α −
; V = 

3

2
4

3 1
h

(tan )α −
 

Baøi 9. Treân caïnh AD cuûa hình vuoâng ABCD caïnh a, ngöôøi ta laáy ñieåm M vôùi AM = x (0 
≤ x ≤ a) vaø treân nöûa ñöôøng thaúng Ax vuoâng goùc taïi A vôùi maët phaúng cuûa hình vuoâng, 
ngöôøi ta laáy ñieåm S vôùi SA = y (y > 0). 

 a) Chöùng minh hai maët phaúng (SBA) vaø (SBC) vuoâng goùc. 
 b) Tính khoaûng caùch töø ñieåm M ñeán mp(SAC). 
 c) Tính theå tích khoái choùp SABCM. 
 d) Vôùi giaû thieát x2 + y2 = a2. Tìm giaù trò lôùn nhaát cuûa theå tích vôùi SABCM. 
 e) I laø trung ñieåm cuûa SC. Tìm quó tích hình chieáu cuûa I xuoáng MC khi M di ñoäng treân 

ñoaïn AD. 

 HD: b) d = 2
2

x  c) V = 1
6

ay x a( )+  d) Vmax = 31 3
24

a  

Baøi 10. Cho hình choùp SABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät coù caïnh AB = a, caïnh beân 
SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, caïnh beân SC hôïp vôùi ñaùy goùc α vaø hôïp vôùi maët beân SAB moät 
goùc β. 

 a) Chöùng minh:  SC2 = 
2

2 2
a

cos sinα β−
. 

 b) Tính theå tích khoái choùp. 

 HD: b) V = 
3

2 23
a sin .sin

(cos sin )
α β

α β−
 

Baøi 11. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a .Caïnh beân SA =2a vaø 
vuoâng goùc vôùi maët phaúng ñaùy. 
a) Tính dieän tích toaøn phaàn cuûa hình choùp. 
b) Haï AE ⊥ SB, AF ⊥ SD. Chöùng minh SC ⊥ (AEF).  

Baøi 12. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu  S.ABCD, coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh baèng a vaø 
SA = SB = SC = SD = a. Tính  dieän tích toaøn phaàn vaø theå tích khoái choùp S.ABCD. 
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Baøi 13. Cho hình choùp töù giaùc S.ABCD coù ñaùy laø ABCD hình thang  vuoâng taïi A vaø D, AB 
= AD = a, CD = 2a. Caïnh beân SD ⊥ (ABCD) vaø SD= a . 
a) Chöùng minh ∆SBC vuoâng. Tính dieän tích ∆SBC. 
b) Tính khoaûng caùch töø A ñeán maët phaúng (SBC). 

Baøi 14. Cho hình choùp töù giaùc S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang  vuoâng taïi A vaø D, AB 
= AD = a, CD = 2a. Caïnh beân SD ⊥ (ABCD), SD 3a= . Töø trung ñieåm E cuûa DC 
döïng EK ⊥ SC (K SC)∈ . Tính theå tích khoái choùp S.ABCD theo a vaø chöùng minh SC ⊥ 
(EBK). 

Baøi 15. Cho hình choùp töù giaùc  S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang vuoâng taïi A vaø D. 
Bieát raèng AB = 2a, AD = CD = a (a > 0). Caïnh beân SA =3a vaø vuoâng goùc vôùi ñaùy. 
a) Tính dieän tích tam giaùc SBD. 
b) Tính  theå tích cuûa töù dieän töù dieän SBCD theo a. 

Baøi 16. Cho hình choùp tam giaùc S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng ôû B. Caïnh SA 
vuoâng goùc vôùi ñaùy. Töø A keû caùc ñoaïn thaúng AD ⊥ SB vaø AE ⊥ SC. Bieát AB = a, BC = 
b, SA = c. 
a)  Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ADE. 
b) Tính khoaûng caùch töø ñieåm E ñeán maët phaúng (SAB). 

Baøi 17. Cho laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A′B′C′, caïnh ñaùy baèng a, ñöôøng cheùo cuûa maët beân 
BCC′B′ hôïp vôùi maët beân ABB′A′ moät goùc α. 

 a) Xaùc ñònh goùc α. 

 b) Chöùng minh theå tích laêng truï laø: 
3

3
3 3

8
a sin

sin
α

α
.  

 HD: a) ·C BI′ ′  vôùi I′ laø trung ñieåm cuûa A′B′   
Baøi 18. Cho laêng truï töù giaùc ñeàu ABCD.A′B′C′D′, chieàu cao h. Maët phaúng (A′BD) hôïp vôùi 

maët beân ABB′A′ moät goùc α. Tính theå tích vaø dieän tích xung quanh cuûa laêng truï. 

 HD: V = 3 2 1h tan α − , Sxq = 2 24 1h tan α − . 

Baøi 19. Cho laêng truï ñöùng ABC.A′B′C′, ñaùy ABC vuoâng taïi A. Khoaûng caùch töø AA′ ñeán 
maët beân BCC′B′ baèng a, mp(ABC′) caùch C moät khoaûng baèng b vaø hôïp vôùi ñaùy goùc α. 

 a) Döïng AH ⊥ BC, CK ⊥ AC′. Chöùng minh: AH = a, ·CAC′  = α, CK = b. 
 b) Tính theå tích laêng truï. 
 c) Cho a = b khoâng ñoåi, coøn α thay ñoåi. Ñònh α ñeå theå tích laêng truï nhoû nhaát. 

 HD: b) V = 
3

2 2 22

ab

b asin sinα α−
 c) α = arctan 2

2
 

Baøi 20. Cho laêng truï ñeàu ABCD.A′B′C′D′ caïnh ñaùy baèng a. Goùc giöõa ñöôøng cheùo AC′ vaø 
ñaùy laø 600. Tính theå tích vaø dieän tích xung quanh hình laêng truï. 

 HD: V = a3 6 ; Sxq = 4a2 6  
Baøi 21. Cho laêng truï töù giaùc ñeàu, coù caïnh beân laø h. Töø moät ñænh veõ 2 ñöôøng cheùo cuûa 2 

maët beân keà nhau. Goùc giöõa 2 ñöôøng cheùo aáy laø α. Tính dieän tích xung quanh hình laêng 
truï. 

 HD: Sxq = 4h2 1 cos
cos

α
α

− . 
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Baøi 22. Cho laêng truï tam giaùc ñeàu ABc.A′B′C′, caïnh ñaùy baèng a. Maët phaúng (ABC′) hôïp 
vôùi mp(BCC′B′) moät goùc α. Goïi I, J laø hình chieáu cuûa A leân BC vaø BC′. 

 a) Chöùng minh ·AJI  = α. 
 b) Tính theå tích vaø dieän tích xung quanh hình laêng truï. 

 HD: b) V = 
3

2

3

4 3

a

tan α −
; Sxq = 3a2

2
3

3tan α −
. 

Baøi 23. Cho laêng truï xieân ABC.A′B′C′, ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a, AA′ = A′B = A′C = b. 
 a) Xaùc ñònh ñöôøng cao cuûa laêng truï veõ töø A′. Chöùng minh maët beân BCC′B′ laø hình chöõ 

nhaät. 
 b) Ñònh b theo a ñeå maët beân ABB′A′ hôïp vôùi ñaùy goùc 600. 
 c) Tính theå tích vaø dieän tích toaøn phaàn theo a vôùi giaù trò b tìm ñöôïc. 

 HD: b) b = a 7
12

 c) Stp = 
2

7 3 21
6
a ( )+  

Baøi 24. Cho hình laêng truï xieân ABC.A′B′C′, ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân ñænh A. Maët 
beân ABB′A′ laø hình thoi caïnh a, naèm treân maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. Maët beân 
ACC′A′ hôïp vôùi ñaùy goùc nhò dieän coù soá ño α (0 < α < 900). 

 a) Chöùng minh: ·A AB′  = α. 
 b) Tính theå tích laêng truï. 
 c) Xaùc ñònh thieát dieän thaúng qua A. Tính dieän tích xung quanh laêng truï. 
 d) Goïi β laø goùc nhoïn maø mp(BCC′B′) hôïp vôùi maët phaúng ñaùy.  

 Chöùng minh: tanβ = 2 tanα. 

 HD: b) V = 1
2

a3sinα  c) Sxq = a2(1 + sinα + 21 sin α+ ) 

Baøi 25. Cho laêng truï xieân ABC.A′B′C′ ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a. Hình chieáu cuûa A′ leân 
mp(ABC) truøng vôùi taâm ñöôøng troøn (ABC). Cho ·BAA′  = 450. 

 a) Tính theå tích laêng truï.  b) Tính dieän tích xung quanh laêng truï. 

 HD: a) V = 
2 2
8

a   b) Sxq = a2(1 + 2
2

). 

Baøi 26. Cho laêng truï xieân ABC.A′B′C′, ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu noäi tieáp trong ñöôøng troøn 
taâm O. Hình chieáu cuûa C′ leân mp(ABC) laø O. Khoaûng caùch giöõa AB vaø CC′ laø d vaø soá 
ño nhò dieän caïnh CC′ laø 2ϕ. 

 a) Tính theå tích laêng truï. 
 b) Goïi α laø goùc giöõa 2 mp(ABB′A′) vaø (ABC) (0 < α < 900).  
  Tính ϕ bieát α + ϕ = 900.  

 HD: a) V = 
3 3

2

2

3 1

d tan

tan

ϕ

ϕ −
 b) tanα = 

2

1

3 1tan ϕ −
; ϕ = arctan 2

2
 

Baøi 27. Cho laêng truï xieân ABC.A′B′C′ coù ñaùy laø tam giaùc vuoâng taïi A, AB = a, BC = 2a. 
Maët beân ABBA′ laø hình thoi, maët beân BCC′B′ naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi 
ñaùy, hai maët naøy hôïp vôùi nhau moät goùc α. 

 a) Tính khoaûng caùch töø A ñeán mp(BCC′B′). Xaùc ñònh goùc α. 
 b) Tính theå tích laêng truï. 
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 HD: a) 3
2

a . Goïi AK laø ñöôøng cao cuûa ∆ABC; veõ KH ⊥ BB′. ·AHK  = α. 

   b) V = 
33

2
a cotα . 

Baøi 28. Cho hình hoäp ñöùng ABCD.A′B′C′D′, ñaùy laø hình thoi. Bieát dieän tích 2 maët cheùo 
ACC′A′, BDD′B′ laø S1, S2. 

 a) Tính dieän tích xung quanh hình hoäp. 
 b) Bieát ·BA D′  = 1v. Tính theå tích hình hoäp. 

 HD: a) Sxq = 2 2 2
1 2S S+  b) V = 1 2

2 24
2 1

2
2

S S

S S
.

−
 

Baøi 29. Cho hình hoäp chöõ nhaät ABCD.A′B′C′D′, ñöôøng cheùo AC′ = d hôïp vôùi ñaùy ABCD 
moät goùc α vaø hôïp vôùi maët beân BCC′B′ moät goùc β. 

 a) Chöùng minh: · ·CAC vaø AC Bα β′ ′= = . 

 b) Chöùng minh theå tích hình hoäp laø: V = d3sinα.sinβ cos( ).cos( )α β α β+ −  
 c) Tìm heä thöùc giöõa α, β ñeå A′D′CB laø hình vuoâng. Cho d khoâng ñoåi, α vaø β thay ñoåi 

maø A′D′CB luoân laø hình vuoâng, ñònh α, β ñeå V lôùn nhaát. 

 HD: c) 2(cos2α – sin2β) = 1 ;  Vmax = 
3 2
32

d  khi α = β = 300 (duøng Coâsi). 

Baøi 30. Cho hình hoäp ABCD.A′B′C′D’ coù ñaùy laø hình thoi ABCD caïnh a, µA  = 600. Chaân 
ñöôøng vuoâng goùc haø töø B′ xuoáng ñaùy ABCD truøng vôùi giao ñieåm 2 ñöôøng cheùo cuûa 
ñaùy. Cho BB′ = a. 

 a) Tính goùc giöõa caïnh beân vaø ñaùy. 
 b) Tính theå tích vaø dieän tích xung quanh hình hoäp. 

 HD: a) 600  b) V = 
33

4
a ; Sxq = a2 15 . 

Baøi 31. Cho hình hoäp xieân ABCD.A′B′C′D′, ñaùy ABCD laø hình thoi caïnh a vaø ·BAD  = 600; 
A′A = A′B = A′D vaø caïnh beân hôïp vôùi ñaùy goùc α. 

 a) Xaùc ñònh chaân ñöôøng cao cuûa hình hoäp veõ töø A′ vaø goùc α. Tính theå tích hình hoäp. 
 b) Tính dieän tích caùc töù giaùc ACC′A′, BDD′B′. 

 c) Ñaët β = ·( )ABB A ABCD,′ ′ . Tính α bieát α + β = 
4
π . 

 HD: a) Chaân ñöôøng cao laø taâm cuûa tam giaùc ñeàu ABD. 

   b) SBDD′B′ = 
2 3

3
a
sinα

;  SACC′A′ = a2tanα  c) α = arctan 17 3
4

−  

 

 
 
 

Chaân thaønh caûm ôn caùc baïn ñoàng nghieäp vaø caùc em hoïc sinh ñaõ ñoïc taäp taøi lieäu naøy. 
transitung_tv@yahoo.com 
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